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SEKI MAU ART 


| PRELECTIONES H 
IMATHEMATICAE ~] 
i Ex | 
"WOLFIANIS ELEMENTIS 


| ADORNAT ZE, 
m atque fic 
Vii AUDITORUM MATHESEOS 
LACCOWODAT: JE 
Ut quse ibi preetermiffa, vel in aliam 
EN rejecta de(iderari poterant à Ty- 
| ronibus, adjicerentür; Quae veró vel 
-obfcuritatis, vel prolixitatis. accufari fo- 
oum dilucidiùs & brevius Sgen. 
xn nerentur | 
'$ P. JACOBO NAKGTANOWICZ s.j. | 
AALL. & Philofophiz Dod&orejin Academia 
Š Univerfitate Vilnenfi Publiço ac Ordina- 
- rio Mathefeos Profeffore 
et e T oM US Tu | 
| Qui commentationem de Methodo. Mathematica ` 


E Au Heam, (Geometriam, Trigonometriam Pla- 
` nam & Analyfim complectitur. 


i sonido Totedetotedqedezete d ode 
VILN Æ 
Typis 5. R. 'M. Academicis 
Annó 1739: 


Illuftriffims & Excellentiffimze 
DOMIN /E 
ELISABETHZE de 
OGINSCIIS 
PUZYNIN E 


Caftellanze Mfciflavienfi, Capitaneae 
Trifcenfi &c. &c.. 


—J ntum abeft, ut congui- 
Sw Hrendae fint caufae cur tuo 
Ee potiffimum. NOMINI 
| XEM ILLUSTRISSIMA ` 
WN AEH CASTELLANA haec 
A ÁMathematum Elementa 
o Wnferibam,ut potius five 
Dignitatis tuae ampliffimae five in fcientiam 
hanc eximiae liberalitatis tue ratio fpeBletur, 
ea jure [uo omnino ad te pertinere videatur. 


(2) Digni- - 


DEDICATIO. 


Dignitas equidem Tua excellentiffimo DU- 


5 


CUM OGINSCIORUM /angvine orta, 
DUCIBUS itidem PUZYNIS conjun- 
&a,perqué Viros totius Poloniae ac Lithva- 
niae Principes diffufa,imo ad Regum ufgué 


fangvinem pertingens ea efh, à qua faus ho- . 


nor fuufqué amor, quem m iot Re- 
gibus. Zuguffiffimifqué Imperatricibus- cae- 
terifgué ampliffamis ‘Viris ab omni tevo 
hac praecipue aetate nofira fu peximus, £S 
admirati: fumus im ejufmodi. fcientiam cu- 
mulatifimè redundat. Beneficentiam verð 
ac liberalitatem tuam in rem nofiram 2c- 
quis in Te maximam ac qrofufiuinam- non 
videat? cum palam. fit umyerfo Poloniae 
Regno tibi uni Mathematicas Artes ujqué 
eo in deliciis € amoribus fuiffe, ut mhac 
Alma Academia €S D'uverfitate exfiruen- 
dae Speculae Aftronomicae Jumptus copio- 
fè fubpeditériss quin etiam fi per fummam 
temporum difficultatem. id tibi licitum fu- 
affet, cerneremus jam pridem eam Acade- 


niae noftrae accefife celebritatem, quam | 


aliarum gentium. Academias ab Afrono- 
micis obfervationibus confecutas fuiffe acce- 
pimus. .— Nequé 


| 


ri 


DEDÍCATIO. 


U-J Megué uunc ita fum. animo conflitutus, 


ta, 
un- 


Ud- | 
qué . 


ho- 
Re- 


Al- 


QUO | 


.€9 


ch- 


ero 

£c- 
non 
niae 


THU 


Lee: 


)no- 
cce- vas, antequam Noyum Sidus accedas 


ut de tuo in rem Mathematicam fingulari 


fludio non plura dte fibi Academia fpera 
re debeat, quàm quae omnium Literatorum 
fpes concipere poffunt. Sed longus fatis fo- 
vem, fi hoc loco cùm vetera tum recenter d 
Te Nobis benevolentiae argumenta luculeu- 
ter declarata, percenferem. Quapropter ut 
iplo fato potius: teffaremur, guanti ea fa- 
ciamus, quae à Tein Nos ingué rem augen- 
dam. literariam grofe&a. funt, hoc velim 
AMathefeos univer fae opus in perpetuum Tibi 
extet tui tam infignis beneficii, noffriqué ofi- 
ci monimentum. Id quod €3 Amplitudo 
Nominis tui jure Jibi vendicat €? gratus a- 
mimus nofter debet, benevole à Te acceptum 
iri [pero.. DEUS O. M. Te Nobis fervet 
diu. incolumem. | ' 
Digna enim es, ut müllenos annos vi- 


(3) Af ris, 


DEÉEDICATTIO. 
Aftris, in quod: Omnes quotquot Nos confe- 
guentur. Mathematum Studiofi mentis: ocu- 
los. defigentes memori illud. frdeliqué. -ani- 
mo velut à Specula caetera Afira, perpe- 


tuo contemplentur. 


llluftriffimse 
Meritiffimzequé Dignitatis 
& Excellentize tuse ` 


Obfervantiffimus cultor 
Jacobus Nakcyanowicz | 
è Societate JESU. 


Vilnæ 
1. 7bris 1759. 


PRIEFATIO 
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ocu- 
ani- 


Npe- 
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PRÆFATIO. 


Ulganti mihiPrelecti- 
ones Mathematum A- 
cademicas duo fefe of- 
|| ferunt , quorum red- 
| denda videtur effe ra- 
| rio:alterum,quod præ- 

ter communem Multo- 
rum confvetudinem non propria, fed Cl. 
WOLEIH Elementa in: ufus Academi- 
cos danda judicárim; alterum, quód 
quaedam preetereundo, alia adjiciendo, 
nonnulla etiam immutando opus hoc 
Ilaftr: Viri quafi innovare aufus fu- 
erim. Etenim hac fuper re cüm ma- 
ture deliberarem, varios, & fatis mul- 

(4) tos 


PRE EATI 0, 


tos de Mathefeos principiis evolvili- 
bros; in omnibus res eafdem aliis at- 
qué aliis verbis expreffas legi; novi 
vero in plerifqué preter earum con- 
füfionem & prxpofterum ordinem fer- 
me inveni nihil Alii enim toti in 
praxibus non principia, led jam ufus 
eorum tradunt; alii vero id agunt, 
ut videantur plane ñon perfpicere & 
intellectum -humanum fic à natura 
comparatum, & ipfas fcientias ita or- 
dimatas, ut nifi hæ debito ordine, 
Euclidæa methodo, diftinctifqué no- 
tionibus proponantur, ille nihil-un- 
quam rece cognofcere poffit. LInde 
cum Arithmetices ftudio jam Alge- 
bram, jam Geometriam . conjungunt; 
atqué fic è multis diverfis omnino in- 
ter fe fcientize partibus unum quod- 
dam confufum chaos difcentibus propo- 
nunt,quod ( fivel maxime ipfi intel- 
ligant ) aliis diftin&tè explicare minimè 
poflunt. Ea eft Hominum iftorum in- 
felicitas, ut cùm amplificare ingenuas 
artes 


PRIERATIO 

artes & communi bono maximé pro- 
defle. laborant, illis non parüm offici- 
ant, huic detrimentum non leve affe- 
rant. Nam cùm Mathefis ea fit Scien- 
tia, quae mentem noftram cùm in o- 
mnibus aliis, tum prsecipue in Severjo- 
ribus Difciplinis ad veritatem fcité inve- 
niendam inftituat, atqué fummopere 
perficiat, Homines veró illi viam ad 
eam rebus fine ordine congeftis diffi- 
cilem,. confragofam & planà inviam 
reddant, aditum nobis ad rerum co- 
gnitionem, prsecludunt; ut non modo 
ad novas fuis é latebris veritates eru- 
endas,verüm ne ad erutas quidem per- 
fecté cognofcendas perveniamus.Quare 
ea Tyronibus principia exiftimavi fem- 
per effe tradenda, quce. & nulli confu- 
lioni obnoxia, & accuratá | methodo 
confcripta, ac proinde perfpicua fint 
ac facilia. 

Hujufmodi -verð cùm non meo fo- 
lùm, verùm multarum | etiam Univerfi- 
tatum judició Wolfii Elementa. habe- 
antur, ea Praelectionum Mathematica- 

rum 


a 


PRAEFATIO. 


earum loco affumenda effe exiftimavi 
maluiqué aliena tradendo id quod jam 
optimà feriptum eft, dócere, quàm 
quod docendum fit, fcribere: 

Quia verà Vir ille Sapientiffimus Ele- 
menta fua iis preecipué, qui omnem 
ferme vitam Mathematicis in difcipli- 
nis exacturi effent, fcripta voluit, quae- 
jam copiofiüs, nonnulla fubtiliùs, mul- 
ta etiam parciore" calamò perftringen- 
do tradidit; ut aliis immorandi, aliis 
fpeculandi, aliis etiam nova inveniendi 
maturà occafionem offerre "Ego 

lurimos hie nactus Auditores, quibus 
totum. vitæ curriculum iis in ftudiis 
abfolvere integrum non eft, ut Eorum 
& commodiat & neceffitati^ magis 
confulerem, alia ftrictiüs contrahere, 
qusedam clariüs exponere, nonnulla e- 
tiam addere neceffe habui; ne aut fu- 
fiora legentibus, aut profundiora vel 
occulta fcrutantibus, tempus aliis de- 
ftinatum, eláberetur. Nihil tamen quod 
ad perfectam Mathematum cognitio: 
nem opus eft miffum feci. Noluit enim 

cürm 


PRÆFATIO, 


cùm prodelfe quibufdam ftuderem. ali- 
is obeffe: Quin etiam cuivis perfva- 
fum efe velim, Eos, qui omnia, quse 
hic funt tradita plené & perfectà com- 
prehenderint, multa in ipfo Authoris 
opere longè faciliùs cognituros, dum 
uberiorem quorundam explicationem, 
quam ibi defiderabant, legerint, Alge- 
bra, quam perperam ut dictum non- 
nulli cum Arithmetica conjungunt, nul- 
lam hie, ne ab accurata methodo. re- 
cederem, mentionem feci, verum fer- 
vato fcientifico- ordine Arithmeticam 
primum, tum Geometriam, Trigono- 
metriam planam, Algebram, deinde re- 
liquas Mathefeos partes propiti- 
is Superis ad ufus Academi- 
cos pervulgandas 
curabo. - 


DE 
METHODO 


MATHEMATICA 


PRÆFATIO: 


\ quid. mei judicii eft, ope- 


@ Methodum Mathematica- 
rum dilgentifimè rimatur. 
Ejus emm vim qui tenet, 
RC is non modo ad. Mathema- 
ta perciptenda animum, quantum potefl 
attendit € rationes evidentiae illorum 
funditus perfpicit; verùm ad alias etiam 
difciplinas, "ut ut labore non ado facili, 
cum 


e NS 


mU. 


pa 


Aram non manem fumt, qui phi 


eft. 
adn 
rior 


PRAEFATIO, 
cum fructu tamen omnino infigni, eandem, 
transfert. Quodfi vero Mathefis mon. aliam, 
oraeter. hanc unicam Cultoribus fuis affzr- 
ret utilitatem, eidem tamen diligenter in- 
cumbere deberent quotquot diftiplinarum 
fiudia ingrediuntur. Eumqué in finem flu- 
dum Mathematicum tantopere commen- 
dant Viri Doi ac intelligentes, guos in- 
ter (a`) Lockium (4 ) Malebranchium 
(c) Tichirnaufium nominafe fufüciat. 
Quorum in Philofophia rationali illuftran- 
da folertia haud paucorum opinionem vi- 
cit., De Methodo igitur A 
commentationem, mole exiguam, fed rerum 
ubertate gravem. Elementis. Mathefzos U- 
merae  praetermifi, ne in iis- dehiderarer 


ope- pati anduftrimm meam, quorum. ad refè 
qui. plilojophandum quam maximè necefaria 


fico- 
2T. 
enet, 
omat- 
oLcft 
rum 
ham 
icili, 


eft cognitio: ( d ) inprimis cum exiguus 

admodum fit Eorum numerus, quibus inte- 

riora methodi funt per[petta; mult minor 
autem 

a ) In Tra& De dire&ione ingenii 

b.) De inquirenda veritate L. 6. c. 6. E? v. 

€ 


) In Introdu&tione ad Mathefin € Phyficam. 


( 
( 
( 
C d)Legatur Caput LVE. 1. praefertim Logicae. 


PRUEFATIO. EA 


, r 
antem illorum, qui methodo Mathematica eg 
E S ) 1 : x 
prompte utuntur. Caeterum haec commen 
tatio de methodo fingulari cum attention -7 
erlesenda, €F ubi Arithmeticae ac Geg — 
S Lost 
mietride Elementa. cvolvuntur, praecepit 
Methodi funt relegenda; tum ut pemi 
intelligatur, tum ut appareat, guomodi , 
iis fatisfiat> Tta demum Mathefeos fiudi 
um verè açuet intelleGzum. 
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DE 
METHODO MATHEMATICA 
BREVIS. COMMENTATIO. 


§. L Nomine Methodi Mathematicæ intelligitur -. 
ordo, quo intradendis dogmatis fuis utuntur Mathe- 
matici. 

$. II. Ordiuntur autem Mathemiatici à Definitio- 
nibus: inde ad axiomata & poftulata; in Mathefi mixta, 
ad experentias, feu abfervationes. progrediuntur:his - 
tandem "Fheoremata & Problemata füperftruunt: u+ 
bigué veró corollaria & fcholia, fi è re vifum fuerit, 
anne&tunt. 

8. HL Sunt autem Definitiones primze rerum no- 
tiones, quarum ope inter fe diftingvuntur, & unde 
quae de ipfis coneipiuntur,reliqua deducuntur., 

$. IV. Per notionem quamlibet, ejufdem rei 
in mente reprzefentationem intelligo. i 

V. Notio clara eft quæ ad rem oblatam reco- 
gnolcendam fufficit: e.g. quod figura data fit trian- 
gulum.' 

S. VL. Obftura eft. notio, quee ad rem oblatam re- 
cognófcendam non fufficit. Talis eft e. g. Plantz; 
ad cujus confpectum dubitas utrum ea fit)nec ne, 
quam alio tempore alibi videras, & cui hoc vel illud; 
nomen tribui folet. RS d 

| S. VIL 


2 
S-VII. Clarauotio diflinRa habetur,fi notas recenfere 


Valeas,ex quibusrem oblatam récognolcis,e.g.quod cir. 


culas fit figura line curvá in fe redeunte terminatd 
eujus fingula puncta ab eodem puncto intermedio æ- 
qualiter diftant, 

$. VIII. Confufa eft notio clara, fi notas ex qui. 
bus rem oblatam recognofcis recenfere-minimé ya: 
leas, ut ut in tales fit refolubilis, qualis eft e. g; no: 
tio coloris. rubri, 

$- IX. Difina notio adaequata dicitur, fi & 
notarum ex quibus componitur, notiones. diítinctas 
habueris; e. g, notio circuli $. 7. tradita cenfetur 
adzequata, ubi curvæ in fe redeuptis, punctiinterme: 
dii, diftantize æqualis & terminationis . notiones di- 
fünttas habueris. Notæ vero dicuntur rebus intriní 
ca, unde res apnofci, & ab aliis valent diftingvi. 

$. X. In hac Analyficum progredi liceat donec 
ad notiones irrefolubiles perveniatur, notionum ad- 
sequaterüm dari gradus manifeftum eft. 

S- XL Jnadaequata eft notio: Si notarum, quae 
diftinétam notionem ingrediuntur nonnifi confufas 
notiones habueris. 

$- XII. Definitiones Mathematicae omnino diftin- 
æ & quantum fleri poteft, autpro re nata fufficit 
adequate fint oportet. 

$- XID: Hinc in definitionibus, vocibus non u- 
tuntur fübfequentibus, nifi vel ex antecedentibus vel 
aliunde fatis intelligatur, quze res iis fübiiciantur. 

S. XIV. Definitiones vero ad duas clalfes com. 
mode revocantur; funt nimirum alize nominales,aliae 
reales. 

S- XV. Definitio nominalis: e(t enumeratio. notà- 
rum ad rem oblatam ab aliis diltingvendam fuffici- 
entium: talis eft quadrati;fi figura quadrilatera acquila- 

` tera reCtangula efe dicatur. 

$. XVI. Definitio realis elt notio. diftin&ta tei 

gene- 


e- 
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inatå 
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3 
genefim, hoc eft modum, quó fieri poteft, exponens. 


"Talis in Geometria eft circuli, fi per. motum linea 
ređtæ circa punctum fixum defcribi concipitur. 

$. XVII. Definitiones tam reales, quiam nomina- 
les, cum in fe confiderari, tum inter.fe conferri pof- 
funt. Quidquid ex confideratione eorum, quze in una 
definitione continentur immediate deducitur Axioma 
vocatur, fi quid rei convenire aut non convenire e- 
nuntiet. Poflulatum vero fi quid effici poffe affirmet 
yel neget. e. g. Ex genefi circuliliquet, omues re- 
Ras ex centre ad peripheriam duas mter fe aequas 
Jesse[Je cùn unam, eandemqué lineam in diverfo fitu 
referant. Hec adeo propolitio in axiomatum nume- 
ro habetur. Sed dum per eandem definitionem in- 
telligitur: ex quovis punBo, quovis mtervallá. circu- 
lum defcribi poffe: id inter poftulata collocatur. 

§. XVIL Quoniam igitur Axiomatum & Poftu- 
latorum veritas pex intuitum Definitionum,ex quibus 
fluunt, cognofcitur, demofiftratione nulla indigent. 
Vera enim effe intelliguntur, quam primüm: realitas 
Definitionum innotefcat. 

US$. XIX. Multi hac axiomatum proprietate abu- 
tuntur, dum przemiffas fyllogifmorum, quas probare 
nefciunt pro Axiomatibus venditant. Hinc videasin 
Axiomatummumerumreferri propofitiones,quas fine 
probatione non admittunt intelligentes. 

S. XX. Cum Axiomatibus & poftulatis etiam ex- 
perientiae nonnunquam confunduntur. Experiri at= 
tem dicimur, quidquid ad perceptiones noftras atten- 
ti coguo[rimus. e.g. dum accenfá candelü videmus 
ea, qnze ante non. apparebant. 

$. XXI. Experientize itaqué funt rerum fingulari- 
um, quoniam nonnifi res fingulares percipimus. 

$. XXII. Mathematici experientias à conclufioni- 
\ bus inde deductis accurate diftingvunt: aliis ut plu- 

rimum has cum illis confundentibns., e.g. quod can- 
Aa delà 


delà. accenfi corpora, quze ante mon appare bant 
án. confpeCtum prodeant per experientiam innote- 
fcunt,. quodi. vero. perpendens- lumen: in caufa effe 

eur. tenebris difcullis appareant, "& unà expenáens 
rerum naturalium eódem modô fe habentium ewn- 
dem: effe effectum, ua Quidquid lumine colaj 
tur videri poteh, heec: Propofitiay non in experien 
tiarútm;fed i perlegiimàm conieducu- 
tiam numerum referenda, 

S: XXIII. Htiúsmodi conclufiones oming e 
entiis.commemorantur, fi modus quó ex his eti 
un omnibus fueritriotus." Quodfi. vero. nom app 

t, quomodo: pra pofitio data ex praevia qui adai elie 

itur experient y cafüsfinoul aris omnino adi dtice 
ut ratio dedu&ionis ad examen revocari pollit. 

S. XXIV. Zropofitio Theor b As uiis De- 

i UA Her Je'coliatis eruta Theorema appel- 
Jatur. e. g- Siin Geometria, Triangulum cum Paral- 
lelogrammo fuper eadem bafi & ejufdem Mes 
confer tur, & partim immediate ex- ipfis eorundem 
definitionibus, partim ex aliis ipforum propriet dn ibus 
jam ante erutis confertur; P"arallelogrammum efje 
trianguli duplum: ea propofitio in TI heorematum nu- 
bas referenda, 

S. XXV. Duoautem funt, quz. 3n omni 'Theore- 
mate attendantur:- Propof[itio nempeyatqué- Demon- 
fratio. Propofitio enuntiat, quid rei cuidam fib Cer- 
tis conditionibus convenire poffit,quid non: Demon- 
ftratio rationes e irum ob quas intellectus illud ipfi 
convenire pee 

S- XXVI. Hinc quxlibet'propofitio in Eypolhiefin 
&. Thef commodi di&ingvitar, FL DUGIERS condi- 
tiones recenfet, fib quibus: aliquid alfirtmatur, vel ne- 

gatur, hæc verd ae ns quod affirmatur, vel 
-negatur e. g. in Propofitione allata .hypothefis eft: 
Si PE Da E? Parallelogrammum Juper aequali 

bafi 


bant 
lote- 
| effe 


gens 
euti- 


pel- 
atal- 
tinis 
Gern 
ibus 


bafi E2 ejufdem altitudinis. extftani; 'Yhefis autem, 


T isl 
Parallilogrammum hujus dimidium eft. — 

S. XXVI. Notandum :verò -fi propofitio- fuerit 
cathegorica, tum ipfam definitionem fübje&ti effe 
hypothefiro, licet ifta hypothefis. diftinétè non. ex- 
primatur, e; g. Si iros in triangulo anguli 380. gra~ 
duum dicantur, hypothefi carere videtur Propofitio, 


"qui tamen ftatim. comparet, fi pro voce trianguli 


definitionem ejus fübftituas. Itaenim habet‘ propofi- 
tio: fi quaedam figura tribus lineis reBiis terminetun, 
tres habet angulos junRim, [umptos duobus rectis 
aquales. En hypothofim, quz urget, nt tres lineze 
tega fpatium comprehendant. i 

§. XXVII: Mexum aut repugnantiam inter Fhe- 
fim & Hypothefim in propofitionibus JDemonftratio 
mahifeftat. Eorum igitur Detinitiones,quze in hypo- 
thefi ac Thef continentur, eorundemqué proprieta- 
tes ex iftis derivata aut aliunde cognitae demonftra- 
tionum principia exitunt. ^ 


: ` 


S. XXIX. Quoniam veró in Mathefi principia non. 


admittuntur,nifi quee ante fuerint evicta, Definitiones 
ac propofitiones, quibus Demon(trationes fuperfiru- 
untur citari folent, partim ut appare genuipa prin- 
imut ignaris. conftet unde ipfo- 


Ct 


gipia adhiberi, partin 
rum certitudo petenda. 

S. XXX. Ex citationibus itaqué liquet, quaenam, 
& quam multa, fupponenda funt, & quo ordine pro- 
cedendum, ut ritë percipiatur demonítratio propofi- 
tionis. 

S XXXI.. Ratio ex' principiis conclufiones- infe- 
tendi eadem elt, quoe in Logica docetur.. Sunt enim 
demonftrationes ' Mathematicze ‘congeries quzedam 
Enthymematum.ita, utonnia vi Syllogifmorum.con- 
cludantur, omiffis faltem premiis, quae vel fponte 
meditanti o-currüpt, vel per citationes in menioriam 


revocantur: 
A3 S.XXXII. 


S. XXXI. Problemata facienda proponunt, & |! i 
tribus partibus conftant, Propofitione, Refolutione, ac fimp 
Demonftratione-In Propofitione quid fieri debeat in- eft 2 
dicatur. In Refolutione finguli aCtus ordine debito "AY 
recenfentur, quibus efficitur quod erat faciendum. [n $ d 
Jemonflratione evincitur factis iis quae Refolutio e 
preecipit effe&tum intentum obtineri, Quotes itaqué  ' d 
Problema demonftrandum, in Theorema convertitur, bos 
cujus Hypothefim Refolutio, Thefim verd Propofi- 1 "5 
tio conftituit. T: s 

$. XXXIII. Si ex Propofitionibus generalibus e- Y c 
ruantur tmo vel Propofitiones particulares in[pecie, zx 
vel 2do'alie quaedam. univerfales it genere, dicte E 
Propofitiones Corollaria dicuntun, Primum Corolla« ái s 
riorum genus Demonftratione non indiget, non item © j 
alterum. . quoties itaqué ex aliis Propofitionibus ali- defi 
quid generaliter infertur, ratio. illationis. indicanda, b ; 
e. g. Si ex Theoremate illo: Tres anguli fuit aequa- ss 
les duobus veftis in omni triangulo. eruatur hocico-. D 
rollarium, in triangulo veangulo unus. tautum affa -8 
refus angulus effe poteft. Ratio illationis non negli- E 
genda, quód fcilicet pofitis duobus actu re£tis terti- S : 
us nihilo equalis foret. am 

S. XXXIV. Infcholiis deniquétam definitionibus, S 
quam propofitionibus, earumguè corollatiis fübjungi | ser 
folitis obfcura explicantur, ad dubia refpondetur, u- Le 
fus doCtrinarum indicatur, hiftoria ac fontes inventi- to 
onum defcribuntur, & fi quze alia feitu nec inju." tris 
cunda nec inutilia occurrunt, inferuntur. x E d 

S. XXXV. Supereft ut ad objeCtiones duas re- | 
fpondeam, quas contra methodum Geometrarum af- 
ferre folent ii praefertim, qui lucro & pecmniæ cor- ; 
rogandæ intenti, totos fe praxi condifcendæ dedêre. (a) 
Nempe 1mó vitio vertitur Geometris, quód multa 
definiant & probent, quc definitione & probatione 
non indigent. 2dó Quod ordinem;quó generaliora & 

: fimpli- 
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fimpliciora fpecialibus & compofitis: præponi neceffe 
eft, negligant, nec ad unum argumentum pertinen- 
tia unó locó ponant. 

§. XXXVI. Sed fciant ii ( utor verbis omnium 
laude Academiarum in re Mathematica viri celebra- 
tiffimi Volfib)(2)4Vo: & Theoriam& Praxim aeftimamus 
quamvis non eodem, fed fu6 wmamiquamqué | pvetió, 
ut utrique juus habeatur honor., Viri autem boni ii, 
quibus natura manus, locò ingenii dedifje cenfetur, (O) 
viderint,ne de Theoria,dequé Methodo Geometrarum 
ingeniilocò manibus judicent;& fiquidem lucri quam 
fcientive cupidiores fint, ut felicius fine fuo  potian- 
tur per nos licet)cujusqué fortis etiam praxibus con- 
difcendis ident operam; dummodo aliquando Geo- 
metras non minüs ftolid? quàm impudenter carpere 
definant eó, quod nimii fint in definiendo & pro- 
bando, Enimvero. ut cum omnibus fcientiis, tum 
prælertim Geometrie laudi veriffimze ab omnibus 
vitis mentis fanioris ducitur rigor in demonftrando. 

S. XXXVII. Sed nequé ordo jure taxatur, fine 
quo demonftrattonesaccuratz dari non poffunt, eô 
nimirum ordine fingula ptoponenda funt, quò unum 
ex: altero facilitis infertur. Qnare cùm fatis exXperia- 
mur id fieri minimé poffe, fi in unum cumulum cen- 
gerantur, quze de fübjecto eodem cognofci poffunt < 
Ordo Scholae Philofophis vulgaribus, Practicis, cæ- 
terifqué mentis hebetioris relinquendus, à Geome- 
tris vero, aliifqué viris quibus res profundius rima- 
ti. datum eft, ordo naturae retinendus. 


(a) Tomo P.cap:6.de ftud: Hydroft: S. 267. (Ibid: 
DU ELE- 
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ELEMENTA ARITHMETIC/E 
CATUITI 
De principiis Arithmetic, 
D-ERFEINITIO:,.I 

S. I. Arithmetica cft Numerorum [(tientid. 
Pars ejùs Pratlica, eft Scientia computandiz id 
elt ex quibufdam numeris datis inveniendi 
alios, út fi fueric inveniendus numerus, qui 
duobus 6 & 8 fimul ad fit cqualis. 

D EEINITISO 
/ Unum cft, quod ita eft aid -utaliud 
praterea idem efle nequeat. 
DEFINÉTIO.-Ifk 
a3-Initas eft abftvasküi;per quod dicimguntt. 
DEFINITIO IV. 

4. linitates cedem funt, qife per candem 
notionem 'coenofcuntur, Diver[e funt, qua 
'Cornofcuntur per diverfis. 

SCHOTLISON. 

s. Ex: gr» 6 A fit globus lapideus, “B itidem 
globus Mgpideus, er uni A £5-B unitates eaedem, [ed f 
A fuerit globus lapideus, C ylümbeus, erunt A E C 
unitates divesfae. Quad fi 4, B,ES C tantum-ut glo» 
tos confidexes,erit etiam C eadem unitas cum A EB 
($3) DEFINITO X 

6 Si A fit unum; B fit unum, C fit unum 
D fit'unum &c. non tàmcn B, CD, &c. fint 
idem cum. A, erunt. A, D, C, D, &e.FJura teu 
multa. * A DERI 
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DEFINITTIO.' VI 
7. Multitudo eft abftraftum, per quod di. 
cuntur plura. 
DEFINITIO S S VII. 


8. S1 A fit idem cum B,C,& D fimul fum- 
ptis, dicetur A Totum, B veró C & D dicen- 
tur ejus Partes: & intuitu partis D, reliquas 
C&D &e.complez.entum ad ttum vocabimus. 

DEFINEITIO Vir. 

9. Quidquid refertur ad unitatem,ut linea 

rcéta ad aliam retam Numerus dicitur. 
SCHOÓLION.1 

Io. St pro unitate linea refa fJumatur, numerus 

guogué exprimi poteft per ream. 
S; H O'LT ON 1f 

xr. | Generaliter definitur numerus, ut fub eadem 
definitione numeri integri & frai rationales 68 ir- 
vationales venignt. —.. à 

DEFINITIO IX 

12. Numerus aeterminatus eft, quy refertur 
ad unitatem dátam, e.g. 3, $ &c. pedes digi- 
ti &c. Indeterminatus; qui refertur ad unita- 
tem vagar; diciturds |. Quantitas, 

SCHOLIO N ` 

xg. Ex: gr: Numerus indeterminatus, gui dicitur 
quantitas eft latitudo fluvii. Quod. fi quaefiveris quan- 
ta fit; unitatem. quandam ad arbitrium affume e. g. 
chordam, pedem, cubitum. &$c. illa unitate. afJumptd 
meltre, ac pro diverfa unitate ajjumpta per” diver- 
Jem numerum determinatum latitudinem flus ene 
tia. Latitudo itaque fluvii eft. quantitas, five nume- 

qui vefertur. ad unitatem vagam hoc eft chor- 
bitum €vc. 
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Cap: I. De PnrNcIPIIS Antam: 10 
DEFINITIO X 
14. JEqualia funt, quorum unum. falva | 
quantitate alteri fubftitui, poteft. 
Inequalia iunt, fi pars unius alteri toti 
fubftitui poteft. 


(COROLLARIUM I 
15. Quod alteri falva quantitate fübftitui poteft, 
alteri zequale eft, fed pars unius incequalium alteri 
toti fübftitui poteft ( S. i ) Ergo am ünius in&- 
qualium. alteri toti equalis. eft. 
COROLLARIUM, K 
x6. Similiter cùm unum inzqualium pro alteries 
patte fubftitui poffit ( S. 14. ) erit idem alterius par- 
ti quale, 
HyPPOTHESIS L 
17. Signum aequalitatis eff == 
PEFXNITIO XL . 
18." Majus eft,cujus pars alteri toti aequa 
Tis eft, Minus quod parti alterius aequale. 
COROLLARIUM 
10. Cùm pars üniüs inzequalium Å, alteri toti e.g. 
B ægualis fit ( $, 15.) & viciffim Bæquale parti ipfi- 


us A (§.16.) inæqualjum unum A majus, alterum 
B minus eft. 


H V PO T-H. E. S LS Aah 
20. Signum maioritatis eft > ; minoritatis «d. 
DEFrFINITI!O Z1. 
21s Similia fant, in quibus ea eadem funt, 
per qug. à. fe invicem difcerni debebant. 
Diffimilia funt, in quibus ea diverfa funt, per 
qui à fe invicem difcerni debent. Itiqué. Si- 
militudo. eft identitas; Diffin:ilitudo diverfitas. 
eorum, per qua resa fc invicem difcerni 
debent, CO- 
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KÉBEL E a Er arta ER SS Vy mem en e EPSOIRE Tti 


II ELEMENTA ÀRITHMMETICUE 


COROLLARIUM Ñ 
22. Nihil „ergo in uno fimilium. eft, quod non 
zequé fit in altero, modó ejufmodi fit, ut fine alfo at. 
fürripto cognafci poffit, 
CÓ'ROLLAIRISUM.I, 


-23: Cùm quentitas fine alio affumpto per fe. non! 


cognofcitur ( $ 12, 12. ) fimilia Talva fimilitudine 
quantitate. differre poffint, Atqué adeó quantitas. eft 
difcrimen internum fimilium, —' ' 
Na IOUPDON eR O T FEES IS IB 
«ag. Signum fmiliiudinis efl -qfy 
DCESE- TEN TETANO XIDh 
23. Pars aliquota eft, quae aliquoties. repe- 
integro eft qualis Pars aliquauta eft quae 
. repetita aliquoties lemper vel major. vel mi- 
nor eit toto. : - 
DETINITIO XN 
26. -Commen [urabilia fumksqua: partemali- 
-quotern commanem habent; vel quorum u- 
numeft pars atiġuota alterius. Intommen furas 
lilia funt, quorum nulla datur. pars aliquota 
tommunis. : 
D E FIN TT 1,0-: NN; f. 
27. Quantitaies komogenée funt, quetum 
una aliquoties "fumpta alteram. fupezare po- 
teft; fed quarum una ab altera ablata tandem 
vel nihilvel fe minus relinquit. -Heterogénee 
funt, quaram.una aliquoties fumpta alteram 
fuperare non. poteft, à 
i D-E Ei TAN I-T. I O XVI 
38. Numerus numerans eit, cuùs unitas 
denotat ens in genere. Numerue numeratus elts 
i cujus 
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eujus unitas denotat ens in fpecie, ` 
SCH O.LIO^N 

20. Ex: gr: Si quis fimpliciter. dicat fex: is non 
determinat, qaaeumm. fint. ida Entia quae mumeram- 
tir, adeoque pronuntiat humerum numerantem. Cons 
tra ji quis. dixer clin addito, Sex globi aurei, is 

ciem: eutium, determinat, €F pronuntiat Nuneyun 
ntum, vocant nonnulli primum abftcattum, alter 
rom- Aumeru concretum. 

D.EFINJITIO-XVI 
30- Numeri iater fe bomogenci tuntqui ad 


andem, Hetcrogenez, qui ad divexfas unitates 


referuntur. 


S.CHOLIOR, 
EI Haec divifio numerum nymeratum potiffimum 


| vejpicit. Qmnisuie rape HWMErUS 6 determinatam alig m 


nem, ad quam i 
pa ires globi aurei, 


unitatem jappenit («9s ONDES ge otio: 

verando .refpicimas. C § 4:2 
ater Jun an 5 je 
gs globi duvet E&F px itidem aurei, 


SORGerfaud uo XVII 

32." Numerus integer eftqui refertur ad u- 

nitatem, tanquam totum ad | partem. 
* D E-F XN IT IO. XIX. 

33- Numerus fractus eft,qui refertur adu- 
nitatem,tanquam pars ad totumsdicitur 1s €- 
tiam fratíio, item Minutia, 

D EFXNITIO:XX 

34. Numerus rationalis eft, quá unitati eft 
commenfurabilis,feu quiitelHigi poteft q quan- 
tus eft xefpc&tu unitatis; vocatur. etiam effa- 
bilis. DEFI- 


13 ELEMENTA ÁRITHMETIC/E 
DEXZ-ÍI-NITIO XXL 
35. Numerus rationalis integer eft, cujus 
pars aliquota eft unitas, 
DEFINITIO XXI 
36. Numerus rationalis fratius cft qui uni- 
tatis partialiquotasaut aliquot partibus alis 
quotis 2c qualis eft. 
D E-F-dRoN prTID XXI. 
37-Numerus irrationalis mixtus eft,qui cons 
ftat ex integro & frafto,feu ex unitate & fra 
&o. 
DEEFINITIO XXI. 
38.Numerus irrationalis, five Jardur eft, qui 
unitati eft incommenfurabilis; feu de quo 
non poteft intelligi, quanta fit pars unitatis, 
vel quanta fit ejus pars unitas. Vocatur etidm 
ineffabilis, item Geometricus. 
HYPOTHESIS Iv. 
:39- Si in numerando ad denarium petvenitur ini- 


tium numerandi repetatur, fed tamen denariorum nv. 
h 


merus exprimatur. 
COROLLARIUM 

40. Decem itaqué nominibus opüs eft ad decem 
numeros rationales primos exprimendos & przeterei 
aliis, quibus decadum multitudo denotetnr, & iti 
porro. COSCCGEÓO LOI 0 NW. 

AT. Lex mimerandi, quam in hypothefi irndimus, 
ubivis ( quantum. conflat ) gentium vecepta.. Enim» 
vero sion modo Erhardus Weigelius tetraffycam,feà 
celeberrimus Leibnirus $imariam arithmeticam «ex- 
cogitavit, (c ) uonuifi duabus notis x €? o utentem. 

3 tem 
Cc2Rift: de 1* Acad: Royale des Jeiences An, 1703. f 
175.6 fequ: Edit Au[lel: ; 
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Cap: I. De PRINCTPIISÅRITHMETICA. 1 


tem. Screniffimus Carolus XII. Rex Sveciæ calculum 
[exagenariimi excogitavit referente Emmanuele Sve- 
denborgio ( d ) Arithmetica verð decadica quávaul- 
go utimur denario digitorum numero procul dubio 
originem debet; digitis enim in computando. utimur, 
quamdiu in computo nondum fatis verfati. 
DEFINITIO;/XKXY 

42. Decem illa nomina, quibus in nume- 

rando utimur, funt: num, Duo, Tria,Quatu- 


0t, Quinque, Sex Septem, Octo, Novem, Decem. 


Idem. numeri generaliter vocantur unitates, 
nec opus cft ut definiantur: dicuntur etiam 
digiti, Ex decem unitatibus componitur una: 
Decas, Duae decades dicuntur Viginti, tres 
Triginta, quatuor Quadraginta, quinque Quin- 
quaginta: Sex Sexaginta, feptem Septuaginta, - 
8o, Otloginta, novem Nonaginta: Ex decem 
decadibus componitur Centenarius,ex decem 
ceptenarus Milenarius, ex mille millen:riis 
4Millio ex mille millenariis millionum Bilio: 
ex mille millenaris billionum 77illio &c. 
Denarius,ejufqué qusvis multipla dicentur 
articuli. 
HYPOTHESIS Wa 

43. Notae mumeraritae funt novem feguentes 
1,2,3,4,5, Ó, 7,8, 9, ut veró non Jolum | unitates, fed 
£ decades, centenarios milenarios £c. defignent, 
valor ipfis tribuatur localis: itant folitarize,ve/ în loco 
dextimo politæ, unitates, in fecundo decades, in tertio 
centenarios in quarto mIenarios &c. defignent./Lo- 

ca 

(da Mifiellau:Berolin:p. 336. E fequ: 


EOS ELEMENTA ÁRITHMETICE |, | / 
ca vacua. regleantur cijphra o, quae fcilicet fit nulli- 
tatis noti SES i 
; 60 E O0.LLARGUNM Yero 
44. Numertorüm itagué partes hoc ordine. funt. | 
Unitates 
Decades. < Simplices 
Çentenarii Us 
Unitates 
Decades > Millenariorute $ 
-Centenaiü^ sen | 
Unitates joe S 
Decades ) Millionum 
Centenarit 
"Unitates e 
Decades > Millenariorum Millioni 
Centenarii ^ rer 
'Unitates ) 
Decae 
Centenarii 
Unitates ee | 
. Decades ;Millenariorum .Billionam. &e. " 
Cantodarlb- 2 en i 
"xu Mb eVe b T O NA T. | 
A5. ChavdBtormm arithmeticorum elettio arbitraria. | 
Hinc apud varias gentes variz occurrunt. Nontamen 
omnes aeque commodi. Jd quod has: cum illis- confe- 
rentes experiuntur. Ab Arabibus inuenta uulgo fe- 
runtuy. Sed ipfe rubs ALSEPADI tefle Cele- 
berrimó Valitio ( d ) inventionis laudem Indis de- 
fert. In Europam illatos 
999 &æ' font qui ufqué circa A. C 524. gutumenl; 
guod Critics religamms. bai rum 
2 2v8 em O'L TO N IL. 
* 46. Ex collatione diverfarum figurarum numera- 
lium difeant velim gui artem inveniendi cordi habent, 
Tid 7 guun- 
(d) Arithm. operzt.9-f-48«volx.oper: Mathem: | 
i 
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quantum momenti in eo fitum, ut ars chara&eriftica 
perficiatur. 
COROLLARIUM if 
47- Si notis numericis fübftituantur literze ad pla- 
citum ele&ze, iifqué idem tribuatur valor, qui illis 
tribui folet ( S. 43.) numerus occulté fcribi poterit. 
$ C H OLI OLN IH 
48. Ex;gr:Denotent literae infrà feriptae in fecun- 
da ferie eofdem numeros, quos defignant notae fupe- 
riores fuprà [eriptae inprima ferie. 
T/22: 29 4 c5 Os. 74 8. pTO 
Dizesids eat«cge y ds KL 
erit 3748. == dhei 
PR OO B-L E.M-A T. 
49. Numerum fcriptum enuntiare;boc eft cui- 


libet charatleri valorem competentem afignare. 
RES, OL'U TIO. R 

I.Nmerus propofitus per commata dividatur in claf- 
fes, tres notas unicuiqué affignando initió a dextris 
factó. 

JH. Nota .dextima, terti e clafis notetur lineola 
trasvería ad apicem; nota dextima claffis quintae no- 
tetur duabus lineolis, dextimaymæ 3bus &c. 

TII. Comma folitarium  enuntietur per millenari- 
os, lineola transverfa una per millones, dux per 
Billiones, tres per triliones &c. nota veró. finiftima 
cujufvis claffis per centenarios, media per decades, 
dextima per unitates proferatur. ( S. 44. ) Sic fa- 
Qum quod patebatur.. Ex: gr: Numerus fequens. 

2^, 12$, 473 , 613, 579 » 4325 597 | 

Tta enuntiatur: Duae Triliones, centumviginti guin- 
que millia, quadringeniae feptuaginta tres. Billiones, 
faxcenta tredecim millia, quingeutae. feptwaginta otto 
milliones, eem triginta duo millia quingenta 

nond- 
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nonaginta feptem. Noftro idiomate Dwa Tiliony,flo- 
dwadziescia pied tysigcy,catyryfta Siódmdeiesiqt trzy 
Billiony, feesckrod flo trzynaście tysięcy piecfet, 
siddmdziesiqt osm millionow cet?rykroc[lo traydzieséi 
dwa. iySiqcespictfet diewiędgiesiąt siedm.Sive aliter. 
Dwa tysiące tysiqców tysiqeów tysiqeów tysiącòow 
tysiqców, 125 tysięcy tysiącòw tysiqcòw tysiqcòw ty- 
fiqców,473 tysigce tystqcòw tystqcour tysigcow, 613 
tysiecy tysiqców. tysigcòw, 578 tysięcy tysiqcow 432 
tysiące pictfet dziewigdgiesiqt siédm. 
HYPOTHESIS VL 

go. Quantitates aut numeros indeterminatos,lite- 
ris alphabeti minoribus a, b, c &c. vel otiam maja- 
ribus A, B, C, exprimimus. 

i HYPOTHESIS VIR 

sr. Frafiones per duos numeros exprimuntur, 
quorum alter alteri intevjettd lineold fubforibitur. Eo- 
rum inferior fei Denominator 7 t unitatem, feu to- 
tum in partes divifum; fuperior verò [eu Numerator, 
numerat partes in cafi propofito datas: Ex:gr: Dug 


€ > . < * -* 2 Li 
partes tertio unius linezs ita fcribuntur EC ubi 


denominator 3 indicat lineam intres partes vequales 
effe divifam; numerator 2 duas iftiufmodi partes affi- 
gnat, 
D 
SCHOLIO N IL 
52. Sub[cribitur numeratori denominator, ut. ap- 


pareat, qualem partem aliquotam cum unitate com- 


munem habeat fraus (S. 36.) 
DpEFTIXNITIO XXVR 
33. Additio. eft inventio alicujus numeri 
ex duobus vel pluribus homogeneis datis,qui 
datis fimul fumptis eft aequalis. Numeri dati 
vocan. 


4 
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vocantur fummandi quæfitus fumma vel aggre- 
gatum. 
COROLLARIUM 
54. Iterata ergo ejufdem numeri additio eft inven- 
tio numeri alteri cuidam aliquoties fümpto æqua- 
lis, & contra. 
HYPOTHESIS VII 
55. Signum additionis efl. quod per plus efer- 
ri jolet. dta 3 +4 denotat Jummam ex 3 atque 4,68 
pronun tatur: 3 plus 4. 
DEFINITIO XXVI 
86. Subtratfio eft inventio alicujus nu- 
meri ex duobus homogencis datis, qui cum 


uno datorum alteri &qualis eft. Numerus qui 


" fubducitur, vocatur fubtrabendussalter à quo 


fubtra&io fit, miauendus, qui invenitur Dife- 
rentia, à nonullis Refiduum. 
H- Y.P O J-H E.SIVS IX. 

57. Signum fubtra&tiouis eft — quod per minus 
efferri folet. Ex: gr: 7 — 3 denotat. differentiam in- 
ter g 69 7. pronuntiatur 7 minis 3. 

DEFINITIO XXVII. 

58. Multiplicatio eft inventio alicujus nu- 
meri ex duobusdatisjn quo toties continetur 
datorumunusquotics unitas inaltero. Numeri 
dati dicuntur factores item: efficientes.Quacfitus 
Fatum: item Produtium.ln fpecie fatorum u- 
nus, qui aliquoties fumitut,vocatur Multipli- 
candus,qui indicat, quoties ille fumitur Mul- 
tiplicator. 

B2 COROL- 
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COROLLARIUM, 


ERN CAR Wasew aer 
59. Siquidem in multiplicatione numerus inveni- a 
tur alteri cuidam aliquoties fümpto vequalis,( $. 58.) 1; vifi 


iftiufmodi autem inyentio eft iterata additio( $.54. ) | ' &o 
multiplicatio eft iterata ejufdem numeri additio. alt. 
H VOP OTHE SSX: | 
6o. Signum mutiplicationis eft punftum C. ) inter 
fattores duos medió locó pofitum, quod per multipli- |... 
catüm-effertur ex.grz- 4 « 3. dicitur qmulitplicatum | pa 
per 3. Literæfæpius fine ullo figno junguntur.ex.gr. 
ab denotat factum ex a in b; bcd factum, cujus facto- 6 
res b,c,d, fi autem fuerit fa&tor unus e.g.3t2, &al- | feri 
ter.4. prior parenthefi includitur fic ( 3 t2) quodi i 
ambo fuerint compofitit uterqué parenthefi 'includi- 7 
turüic (4*2) S T O) Duas 
DETINITIO Xxx 
61. Divifio eft inventioalicujus numeriex | ut^ 
duobus datis, in quo toties" continetur uni- | Vel 
tas, quoties datorum unus in altero. Nume- êp 
rus, qui dividi debet Dividendus; alter per 


quem fit divifio Divifor; qui denique indicit, | 
quoties divifor in dividendo continetur Quo- : 

tus dicitur. ! 

SGH O.L i ON. p. 

uni 


62. In multiplicatione €F divifione opus non eft ut 
numeri dati [ini homogenel, quemadmodum in addi- tri 
tione € [ubtratt;one requirebatur (S. 53. 56.) id, 
quod ex ipfarum definitionibus manifeftum. 6 

HYPOTHESIS KI met 

(63. Signum divifionis fant C= ) quae per divifut 
efferri folent, ex.gr; 8:4: denotat quotum ex divifio- 
ue 8 per 4 fimiliter azb efi quotus ex divifieue aper | Ius 

x  fcri- max 


N| 


fimi 
i[io- 
per 
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voege E AG a è . 
(cribitur. fubinde S tunc fractio quotum ex di- 


; vifione indicat, fi veró fuerit dividendus aut divifor 


e.g. 6 x 2 divifüum per2 + 2 parenthefi vel ambo vel 
alteruter includuntur, ita 6 tout2yel(6T2):4 
D'EFINITIO xxx. 


64. Numerus par eft, qui per duo dividi 
poteft, ut 4, 12, 16. 

D EFINITIO ' Z—XXXL 

6s. Numerus impar elt, qui à pari unitate. dife 
fertiut 3 differt unitate d hitem d4 

DIEPE NEE Tar ORAK: 

66. Numerus A meriri ^ vel juxta alios nu- 
merare dicitur numerum B,fi eum ita dividit; 
ut quotus fit numerus integer fine fra&ione, 
vel fi fuerit;pars ejus aliquota: Ita2 "metitur" 
$ per 4. 

DEFIFINS'EI 9 XXXIIL, 
Op. Numerus primus in fe cfequem fola u- 


| nitas*metitur,vcl numerat.ut 5; 7,11. 


D, E-E-L-N IT RKO XXXIV. 
68. Numerus compofitus eft, quem praeter 


| unitatem alius numerus metitur. Ita 4 meti- 


tun & per 2. Item. 2 metitur & per 4. 
DDIN FN” LIP r0 XXXV. 

69. Menfura numerieft numerus,'quiipfum 
metitur, [ta 2 & 4 funt menfuræ numeri 8. 
Meufira maxima numeri eft rumerus maxi- 
mus, qui ipfum metitur, eg. 4 eft menfura 


maxima numen 8e 
B3 DEFI- 
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DEFINITIO XXXVI. 

7o. Menfura communis duorum pluriumve 
numerorum eft numerus, qui fingulos figil 
latim metitur. Ita 3 eft communis menfura 
numerorum 12 & 24. Maxima dicitur fi fue- 
rit numerus maximus, qui omnes metitur, 
Ita 12 eft communis menfura maxima nume- 
rorum 12 & 24. — 

DEFINITI O XXXVII. 

71. Numeri primi inter fe funt, qui nullam 
communem habent menfuram practer unita- 
tem. [ta 13 & 19 funt numeri primi inter fe. 

DEFINITIO XXXVIII 

72- Numeri compofiti inter. fe funt,qui præ- 

ter unitatem communem menfuram aliam ha- 


bent. eg. 12 & 15. 
AXIOMA L 
73. ldem eft aequale fibimet ipfi. 
SCHOLIO SN. 

z4-Hujus axiomatis ampliffmus im Amalfi ef 
ufus. Saepe enim diverfis charatteribus exprimitur, 
& fihi aequale ponitur. 

THEOREMA I 

75. Totum eft majus qualibek fua parte. 

DEMONSTRATIO. 

Cujus pars alteri toti zequalis eft, id ipfum alteró 
majus eft. ( §. 18. ) fed qualibet pars totius, parti 
totius, hoc eft fibi ipfi equalis eft, ( $.,73. ) Ergo 
totum qualibet fua parte majus eft. Quod erat de- 
monftrandum. 

SCHO0LION. 
76. Ut Syllogifmi analytici vim atque efficaciam 
3 melis 


Iteró 
parti 
"rgo 


| de- 


^L 
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meliùs percipiant, uequé. circa formam argumentan- 
di haereant Tyrones praefertim aut prorfus ignari 
Logicae, ideo Theorematis alias per fe manifefti De- 
monftratienem appo[uimius, quam etium eam-ob cau- 
am in leRionibus ad lineas applicabimus. Caeterum 
ejufmodi per fe maniféfta. Theoremata. quae claviff- 
mus Volfins. demenftrat,. brevitati ftudentes in mme 
yum axiomalumreferemus. Author tamen fum iis quit 
acutiore ingenió fuerint €9 copiam Folfii habuerint 
ss vità percipiendis dent operam priufquam: ad ulte- 
riora. pedem. promoveunt, non exiguum- indé fruttum 
nonin Arithmetica folum fed etiam in dualyfirelaturi. 
AXIOMA I 

77. Que vequalia fi unt eidem tertio,vel zequalibus 
qualia, ea funt zequalia inter fe. Itafi 5 — 372 
& 41-5 ert 3-4 2— 4*1 

A XI0MÁA IH. 

78. Si ZEqualibus addas aequalia. fummae [unt 
aaguales. Tta fi 5 — 3 t 2 erit 5 b1— gto 
AXIOMA IV. 

79. Quod majus.vel minus eft uno, aequalrum, ejt 
etiam majus vel minus alter aequalium; fr p> 5 erit 
£7 m 3 t2. ^ 

AX TO M A. V. 

80. Si majori E? minori idem vei aequalia addas, 
aporegatum. prius. majus eft, poflerius vero mins. 
Multo magis fi majori majus E? minori minus adidas, 
agregatum priis majus efl, pofterius minus, hoc eft f 
T 3+zaddas nerit 7 42g» 3*242ymulto magis fi 
addas. 7 4mm 3 h2 tid. 

AXIOMA VE 

81..S; ab aequalibus auferas. aequalia, refidua 
funt aequalia, dia fi 5 — 3 E aeri S m E — 
3, 92 — X. ho 


B AXIO- 


23 ELEMENTA ARITHMETICJE 


AXIOMA VIL A 

82. Si à majore €8 minore idem, vel aequalia fuba | B 

trahas, vefiduum prius. majus, pofterius minus eft. | € 

tafi >g ta erit g arg tamma [907 
AXIOMA VIL 

83. Si aequalia per aequalia multiplices. fata funt |` Jiti 

aequalia: Tia fi 5 = 3 2,eril 5. zz 03T2)4| 68 

C $. 60.) cen 

A-X IQ MA IX. / qué 

84. Si aequalia per aequalia. dividas quoti funt. | doy 

aequales, Quiaxa ——8 b 4 erit12:4 —(894):4($. 63) | dati 

A X 1:0 MA X BER 

85. Totum eft aequale omnibus fuis partibus. fic feri 

mul fumptis. Ita fi 3 eft totum, erit 35 rT 8) |. 


CAPTE Ii Sed 


De fpeciebus: Arithmetice in numeris integris, | tum 


PROBLEMA I. ; bus 
86. Numeros quoscunque datos addere. Erg 
RESOLTUT TIO. | met 


E. Numeri homogenei fub homogenels feribantur, | lis. 
Hoc eft unitates fub uni itatibiis, decades fub decadi- 


bus centenarii tub centetiariis &c. E 
M Sub us ducatur linea recta, ne aggregatum dun 
cum aggregandis confundatur. tur, 
III. Sigillatim addantur unitates, & fümma earum | TOF 
ipfis fübferibatur. niw 
IV. Similiter decades addantur, & fümma deea- . dec 
dibus fübfcribatur, centenari, & centenariis &c. daki 


V. Hac operatione per reliquas numerorum da- 
torum feries continuata, habebitur fima quicfita.e.g. 8 
Si numeri A, B, C, addendi, ita procedendum; . CS 
x 


A35 
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578.8 & 4 funt 7. additis 8 prodeunt rs. 
524. collocentur 5 fub unitatibus, & x decas 
63 -. connumeretur decadibus datis, Itaqué 


T hrós r( fcilicet decas?) & 6 (decades) funt 

7 ( decades): additis 2 prodeunt 9. ad- 
ditis porro 7, habentur 16. ( decades ); collocentur 
6 fub decadibus datis, & reliquze 16, hoc eft unus 
centenarius annüumeretur centenariis datis. Sunt ita- 


A. 3 
B 
e 


/ qué X & 5 ( centenarii ) 6, & additis adhuc 5 pro- 


deunt xr ( centenarii ); collocetur x fub centenariis 
datis, & xo centenarii reliqui;hoceftunus * millenarius 
addatur 3 ( millenariis ) datis, fümmaqué 4 fub iis 
ftribatur, Ita prodit fümma queefita 4165. 
DEMONSTRATIO 

Siquidem unitates, decades, centenarii, millenarii 
&c.numerorum datorum funt partes eorundem(§.44.) 
idem fünt.cum omnibus numeris datisfimul fumptis. 
Sed ex operatione manifeftum eft, numerum inven- 
tum compofitum effe ex omnibus unitatibus, decadi- 
bus, centenariis millenariis & numerorum datorum. 
Ergo numerus ifte eft compofitus ex omnibus ni- 
meris datis fimul fümptis, confequenter ipfis æqua- 
lis. (S. 85. ) adeoqué fumma eorundem eft.($.53.) 

COROLLARIUM, 

87. Quoniam feriet finifteriort tot unitates ad- 
duntur, quod decades in ferie dexteriore numerati- 
tur, additio facilius abfolvitur, fi ex qualibet nume- 
rorum ferie tot décades deleantur, quot in ea inve- 
niuntur,refiduuminfra lineam fcribatur, & numerus 
decadum abjeCtarum feriei proximze finifteriori ad- 
datur, : 

SCHOLION F 

88. Modus hic addendi efl maxim? naturalis 
($.43.) quó numeri heterogeuei etiam addantur. 
Ex. ferie nimirum fpeciei minoris togies qalitoj? 

* lor 


a 


SEN 


= 


D 
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lor. fpeciei proximè majoris, quoties fieri poteft, & t 7 
pro uno quoqué unitas TOpoullur in ferie proxime pofi 


majore, ex: gr: fint expenfæ. b. 
duni 45. Flor: 16. Groff 2. Solid: V 
eui 39 28 X int 
Augu 97 29 E illa 


Eri fumma. 183 I Qua 


j [nj 
cum enim 3 folidi faciant vet additis 2 822 EFI) mnt 
valor grofi femel invenitur, €F remanent 2. faribuns| vus 
tur itaque 2 infra-lineam in loco folidorum, €9 t! gea 
additur feriei grolforum. fimiliter fiquidem 30 grofi. e.g. 
faciunt unum florenum, in ferie grofforum ut ante $ 
valor floreni bis colligitur; remanentibus 14; Quare! Dip 
denuo 4 in laco groflorumjferibuntur, E duo florenis ada I 


tune vaniur, fra 
SCHOOLI ON T% cas 

80. Sunt qui examen 'aditiouis praecipiaulut iam. Sof 
ex fumma, quam e% fummandis ( confiderando notas. e 
fingulas inflar. digitorum.) abiiciatir novenarius, C2. di 


fi refiduum fuerit idem, bonam operationem colligunt. 
Sed cum examen tum fallere poffit, quando error, nos — Y 
veuariumvel ejus muliiplum adaequat, per fubira&it- 


EE 7 ten 

onem, de qua mox examen inflituendum. SE 
PROBLEMA Il tior 

9o. Numerum minorem: à majore fubirahêre: gul 
RESOLUUTIO e 

I. Numerus minor majori fubferibatur, ut homo- po 
genei homogeneis hoc-eft unitates unitatibus, decas. jori 
des decadibus &e. refpondeant. (S. 


II. Sub.numeris hifce ducatur linea recta. 

HI. fubtrahantur figillatim. unitates ab unitatibus, — o 

decades à .decadibus &c, &refiduafingulaloco con. &, 

Veniente,infra lineam feribantur. ple 

IV. Qnod fi nota major & minore ft fübtrahenda, žral 

ex (inifterioreloco in dexteriorem trasnferatur unis. fup 
tas. 


hog 


sime 


———À 


| £91 
ibuna 
(3 
gro 

ante 
Juara 
Sada 


Ham 
totas 
i$, ES: 
punt. 
Fi nos 
"aRt- 


Cap: 1. De PRINCIPIISÅRITHMETICÆ. 26 


bs, qua hic (S. 44.) xo valebit, ut fübtraCtio fieri 
poffit. Numerus veró unitate mulCtatus punctó note- 
tur, ne ipfim mul&tatum oblivifcamur. 

V. Siinloco finifteriore cyphra occurrat, unitas 
à numero proximé fequenti mutuetur. Unitas autem 
illa in locum dexteriorem tranflata decas erit($.44.) 
Quamobrem ubi plures cyphrze fe fe infequuntur, o- 
mnes hac ratione in novenarios mutentur, :& nume- 
rus minor, à quo fubtractio fieri debet decade au- 
geatur. 
eg. Si ex 98.0.0.4.034. 

Subtrahs | 47386521 

dum n E 
Differentia ek. 506 17 513 

Demptó enim r ex 4, relinquuntur 3 unitates in- 
fra lineam fcribendae & ablatis 2 ex 3 remanet 1 de- 
cas fub decadibus ponenda. 5 à cyphra fübtrahi non 
poffunt à millenariis itaqué 4 auferatur unus & ejus 
locó decas cyphræ adiiciatur, eritqué 5'à xo refi- 
duum 5 & ita porro. 

DEMONSTRATIO. 

Numerus inventus prodit, fi unitates,decades,cen- 
tenarios &e numeri minoris ex unitatibus,decadibus, 
centenariis &c. majoris numeri fübducas vi operae 
tionis, hoe eftfi fingulas partes numeri minoris àfin- 
gulis partibus numeri majoris fübtrahas; fed fingu- 
læ partes numeri minoris fimul fomptæ funt nume- 
ro minori equales & fingulæ partes numeri ma- 
joris fimul fumpta funt numero majori zequales. 
($.85.) Ergo idem relinqui debet numerus, fi totum 
nümerum minorem è toto majore fübtrahas. (S.81.) 


*. Confequenter cum totus fübtrahendus fit pars una, 


& totus refiduus numerus fit pars altera utpote com- 
plementum minuendi (S. 8. eritrefiduus cum fub- 
trahendo aequalisipfi minuendo ( $. $5.) adedqmá 
fübtractio, (S. 56. ). Q. e.d. 


SCHO 
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SCHOLCION L 
9r. Sinumeriheterogenei fuerint à fe invicem Jubira- 
hendisunitas mnuluo accepta, non 1O, fed totumitates vai 
let, quot unitates feci tei minoris conjlituunt valorem 
tuiitatis [peciei majoris. 

Ex: gr: 45. Flor: 16 Groffi.. x. Solid. 

27 28 2; 
I7 x7 2. 

SCHÓLION í, 


92. Quod) numerus major è minori Jubtra Ti bes 


atur, evidens eft id fieri non pofle. Subtralitur ita- 
qué minor 2 majore, €F defetws notatur f gno. = 
Ex: gr: Si quis 8 Thaleros folvere dibet, 3 tamen 
nonnii habet, tribus Jolutis, 5 adhuc debet, idea: qué 
tifli 5 per — 5 notantur. 
PROBLEMA- IV. 
03. FExaminare fubira&ionem. 
Refiduo addatur tubtrahendus.Quodfi enim fumma 


equalis fueritminuendo,fübtratio rité perata.(&56)-. 


PROBLEHM,.A- V. 
94. Examinare additionem per fubtraBtionem. 
RE S OL U Tto. 


Í. Colligantur in unam fummam. fingulæ ferieg 


verticales, quibus.conftant numeri: fiimmandi: initió 
faCtó à finiftra, & progrediendo verfüs dextram. 

H. Summze partiales fübtrahantur à notis fummse,. 
quz fingulis feriebus refpondent..( 9 0-) 

Quod. fi in loco dextimo qui eft unitatum. relin- 
quatur cyphra,additio rité pera&ta Sit exemplum addi- 
tionis 


ABCD 
EN, 
Sh Aea 
2:5 30772 
pec Col 


C 
fuba 
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bira- 
S Ull- 
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;olid, 
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Colle&z in unam fümmam notz in ferie -Å 16 
fnbducantur ex 17.& refiduum r fcribaturfub 7.fimi- 
liter fumma notarumin ferie B r2 aüfergtur ex 14. &e. 


DEMONSTRATIO 


Ex operatione patet à millenariis fummze fübtrahi 
omnes millenarios fümmandorum, & à centenariis, 
decadibus, unitatibus fummæ,omnes centenarios de- 
cades, unitates fümmandorum. Quod fi ergo opera- 
tione abfoluta nihil relinquitur, fumma tot omnine 
millenarios, centendrios,decades, unitates continet, 
quot numeri fummandi fimul fumpti continent;atqué 
adeo fumma numeris füummandis fimul fümptis æ- 
qualis eft ( 77 ). confequenter additio ritó peracta 


(53) Q. &. d. 
PROBLEMA.VI 


95. Abacum Pythagoricum confiruere. 


RESOLUTIO 


I. Latera quadrati alicujus fingula in 9 partes æ- 
quales dividantur, & per fineas ipfi parallelas inare- 
olas quadratas area ejus refolvatur. 

II. In ferie horizontali fumma & laterali finitima 
fcribantur 9 notze numericz,feu finguli digiti. 

JIT. Addantur 2 & 2; aggregatum 4 feribatur in- 
fra 2. addantur porro 2 & 4;'aggregatum 6 füb- 4. 
Addantur 2 & 6, aggregatum $ ponatur fub 6 & 
1ta porro. 

IV. Si haec additio per reliquos digitos continues 
tur, Abacus Pythagoricus conftruetur. Q. 2. f 


ABACUS 
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PASE DAR eI A A S 
ABACUS PYTHAGORICUS 


312) 3/4)5] 6| 7; 849. 
2|4 ó| 8 10| I2 14/16 18 
T3. 12 15/18 |21 |24|27 


3650 24 |28 | 32.36 
I -——1|-—|—|-—i— 
10 15/20/25 39 |35|4045 


FII een [ES 


——.:L—-—IL—ILL—FZ-——i-— 


| ojr8 127136 sos 63 72181! | 


'SCHOLION. 


96. AbacumPythagoricum mandare memoriae tene- 
tur multiplication? ac divifionem expedite ab[oluturus. 


"PROBLEMA VIL 
97. Numerum datum ger alium datum multiplicare. 
RESOLUTIO. 


I. Multiplicator fcribatur fub multiplicando- ut in 
additione ( $.85. ) 

II. Ducatur fub iis linea re&ta. 

TIL Infra hanc ex Zbaco Pythagorico fcribantur 
fingula producta ex fingulis multiplicandi notis in 
unitates multiplicatoris. fimiliter ex illis in reliquas 
hujus notas ita; ut decades cujuflibet produé&ti an-| 

nume- 


$5 
Y 


fing 


par 


ties 


Lene- 


AHS 


Care, 


Ut mn 


antur 
is in 
iquas 
i an- 
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numerentur produćto proximéfinifleriori; & produ- 
Cum ex multiplicando in decades multiplicatoris. in 
loco decadum, fimiliter productum ex multiplicando 
in centenarios in loco centenariorum &c.fcribere inci- 
piamus.- 
TV. Producta partialia addantur: Aggregaturm erit 
factum quzefitum, 
Ex: gr: Sint factores 38476 & 35. 
38475 Multplicatore fub multiplicando feri- 
35  ptó duc 5in 6, cumqué faftum vi 
192380 Abaci Pythagorici fit 30, fcribe o 
115428 fub 5,& 3 decades annumera fatto ex 


DEMONSTRATIO. 

Vioperationis primus numerus intra lineasfcriptus 
fingulas multiplicandi notas,hoc eftfimgulas ejufdem 
partes adeoqué( S.44.)multiplicandum ipfum(S.8.)to- 
ties continet, quoties prima multiplicatoris nota u- 
nitatem, Eodem modo patet, quod numerus fecun- 
dus intra lineas fcriptus multiplicandum toties con- 
tineant,quoties nota fecunda multiplicantis unitatem 
&c. Sed cum numeri intra lineas fcripti adduntur, 
fumma iifdem zequalis eft, ( $. 53.) adeoqué fumma 
hec multiplicandum toties continet, quoties fingu- 
læ multiplicatoris note, hoc eft partes ( $. 44. ) hoc 
eft totus 1nultiplicator ( §. 8. ) unitatem continet 
Eft itaqué factum ex multiplicando in multiplican- 
tem. Q. e. d. 

SCHOLION I 

98: Si faBoribus cyphrae adfint, produtfo inveu- 
to eaedem adjunguutur; ut ex Jeguentibus: exemplis 
manifeftum. ; 


3578 
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3878. 4160 | iam i 
20 J 

igy S i fint 

107340. r 9520600 jn 18 

SCHOÓLION IL &um 


99. Quomodo ab[qué.Abaco Piythagorico fed ger muls. relin 
tipla multiplicatio E3- Divifio abfolvatur,- Item per, datu 
Lamellas Neperianas, item per digitos. evettos €?| nent 
deprejjos,in leiitonibus prho muita feriptione paucis! partc 


docebiiur. PROBLEMA VII. 
1oo. Numerum datum per alium minorem dividere.) 'F; 
RES O.L'U fro. dica 
Cajus Y. -Sidivifor una nota fuerit. cadil 


I. Scribatur divifor à latere finiftro dividendi m-| jus y 
terpofità lineola, tum. ope abaci pythagorici inquira-| ( S. 
tur quoties in una vel duabus notis primis continea-| es c 
tur. Numerus, qui hoc indicat ponatur dextram ver- tur i 
füs.poft lunnlam locó quoti. C 

Il.Quotoducatur in divifo | x nöta vell T 
notisillis primis fubtrahatur;tà fi quod fuerit refidud,füb! Abai 
linea fcribatur,&nota proximefequens eide adjungatur.| nota 

III. Eodemquo prius modo denuo inquiratür,quo- | cont 
ties divifor in nota vel notis refiduis contineatur,| TI 
quotus poft Iunulam fcribatur, cüm divifore multipli-| grun 


cetur, produ&tum fübtrahatür. fupr: 
IV. Quodfi hzc operatio per fingulas dividendi! II 
notas continuetur, quotus invenietur. Q. ê. f. q poft 
Ex:gr:Sit dividendus 7856, divifor 3. fidui 


3785 62 618 2- Ponantür 5 ad latus nume“! Gio 


a -3 ti dividendi interjeta.Ii- Wte 
E TS i nea; tum per abacum Pytha- E 
spe goricum innotefeit gin 7 bis ™ T 
exce contineri; fcribantur ergo 2 
005 poft lunnlam loco quoti, & fa- 785 
3. étum ex 2 in 3 hoc eft 6 füb- 
2 6 trahatur ex 7, refidua unitas 
2 4 fub linea fcribatur, Demittatur 
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| jam fequens nota 8, & penes refiduum collocetur ut 
fint 18. cumque per abacum Pythag: innotefcat 3 
in 18. fexies contineri,fcribantur 6 locó quoti & fa- 
&um ex 3 in 6 ex r8. fuübtrahatur quo in cafu nihil 
relinquitur. Quod fi eadem ratione ultra etiam proce- 
datur,quotus tandem integer prodit 2618.& 2 rema- 
nent, id quod indicio eft numerum datum in tres 
partes exacté dividi non poffe. 

DEMONSLRA TIO, 

Ex operatione manifeftum numerüm inventum in- 
dicare, quoties divifor in millenariis, centenariis, de- 
cadibus, unitatibus dividendi, hoc eft in fingulis e- 
jus partibus ( S. 44. ) adeoqué in toto dividendo” 
( $. 85.) contineatnr: confequenter, unitatem toti- 
es continet, quoties dividendus diviforem. Eft igi- 
tur quotus. ( $6. ) Q. e. d. 

Cajus II. Si divifor ex pluribus notis conftet, 

T. Collocatóut prius diviforealatere dividendi,ope 
Abaci Pythagorici inquiratur quoties prima diviforis 
nota im prima dividendi nota vel in duabus primis 
contineatur. 

TL. Numerus inventus ducatur in diviforem inte- 
grum, & animadvertatur, utrum fatum ex numeris 
fuprafcriptis fabtrahi poffit, nec ne. : 

III. Sifübtratio fieri poffit, fcribaturis locó quoti 
poft lunulam,& fübtractio a&u peragatur. Et qui re- 
fidui fuerint, demittantur infra. Quodfi veró fubtra- 
tio non füccedat, locó quotifumatur numerus uni- 
tate vel aliquot unitatibus minor,donec fatum cx eo 
in diviforem notis dividendi par quam proxime fuc- 
ritut ex iis auferri poffit. 

IV. Reliqua fiant ut ante, Ex: gr: Sit dividendus 
1856, divifor 32, 

32 


| 
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16 . Scribatur divifor d latere| 

2) 1856 (245 32 dividendi fum per Abacum 


2 
$ 64 ı Pythagoricum quaeratur, 
— quoties 3 tm 7 coni PANTUN, 
145 cum itaque bis contineantur, 
eu ducantur 2 in 32, €9 quia: fatum 
“176 64 fubtrahi poteft ex 78 feriban- 
160 tur poft lunulam 2, jr. | 

16 


DEMONSTRATIO j 

Eadem ferme eft quae in Cafu f. unum hic adden- 
dum preterea, fuppofitionem iftam, quà notam zmam 
diviforis in dividendi ıma nota inquirimus nos non 
poffe in errorem inducere: Examen enim'mox infti- 
tuitur, cum. fatum ex divifore in quotum cum divi- 
dendo comparatur, & pfeudoquotus unitate tamdiu 
minuitür, donec in verum. abeat: 

SCHOLIOIN 

1o. Sicut in multiplicatione G= 98. ) ita im di- 
vifione compendio uti licet fi divifor_ex una vel plu- 
ribus cyphris componatur: quia enimvero non dan- 
tur multipla nihili, five cyphrarum, tot notae in di- | 
videndo re[ecantur ad finem, quot funt cyphrae in dil 
vifore refiduum verð folito modo dividitur Ex: grs | 


ooo ( 684 )563 t I7I 563. 
4 4 Cru 
4 000 4999 
28 
28 
4 
4 


PROBLEMA TX. : 
yoz Examinare multiplicationem. 
ER ESOLUTIJO: 


Dividatur fa€tum per multiplicandum, quotus erit 


multi- 


7g 
mi. i 


gi 


A 


du 
ta 


Jii 


tere 
cum 


den- 
nam 
non 
nfti- 
divi- 
ndių 


i di- 
p li- 
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1 di-| 
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CAP: TIDE PRINCIPIIS ARTTHM: 34 


multiplicans,aut fa&tum dividatur per multiplicantem, 
quotus erit multiplicandus. (S. 58. ) 
PROBLEMA X. 

103. Examinare divifionem. 

I. Quotus ducatur in diviforem, aut divifor in 
quotum. 

Il. Fa&o addatur refiduum à divifione fi fuerit. 
Quod fi hac ratione prodeat dividendus, divifio legi- 
time facta. ( S. 6x. ) 

SEGCH S OSE-1:0- Nc E 

104. Generale illud Scholion Ş. x25. `Arithm: 
Volfit. claviffimi brevitatis caus hic equidem. inter- 
mittimus, ton tamen. in praeleEtionibus de eo tan- 
quam momenti maximi tacere fas erit. 

S:c-H-o-L I ON ll. 

105. Prima danda efi opera ut caput quod fequi- 
tur probè intelligatur, ampliffmi. non per Mathefim 
tantum univerjam fed per Philofophiam caeterajqué 
jcientias- ufus. : 


pd mcd 


CAPUT. 


De ratione ac proportione quantitatum, 
DEFINITI O. XXXIX. 

106. Ratio dt ca homogeneorum quò ad 
exceflum defe&um, vel aequalitatem relatio- 
quà quantitas unius determinatur, ex quanti- 
tate alterius fine tertio affumpto.Homogenea, 
quae comparantur, dicuntur Termini rationis, 
& in fpecie Zntecédeny vocatur, qui ad alte- 
rum refertur, Confequens veró*ad quem alter 


refertur. 
C2 SCHO- 
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SCHOLION: : 

107: Definitur ita in genere ratio, tt do&rina tfii- lib 
ufmodi etiam ad incemmenfarabilia, hoc efi ad quod- 
vis quantitatum genis fe extendat. 1 

Co ROE LAR U MT f 

yog. Cùm in fractionibu4 relatio numeratoris ad | 9% 
denominationem (ine. tertio homogeneo affumpto rg 
intelligatur, ( S: 55 )erit ea ratio. |. quii 

c'OROLFÁARIUM.I» 

109. Si du% quantitates inter fe comparantur fine eft 1 
tertia homogenea affámpta aut una alteri zequalis, ling 
aut indequalis depréhenditur. Ratio itaqué velae- | "s 

hl 1 


qualitatis, yel inzequalitatis. 
COROLLARIUM. us 
uerint inzequales, velmi- ; 


go. Si termini rationis f 
nor refertur ad majorem (:S. 19. ) vel. major admi- | que 
norem, minor nempe ad majorem tanquam pars ad 4a 
totum, major veró ad minorem tanquam totum ad efi, 
partem ( S. 18.) Ratio itaqué determinat quoties | tem 

:ore continetür, vel quoties majus mie eu 


minus in maj 
nus continet, hoc eft quante majoris parti minus | 2/4 


ge quetur, id quod divifio prodit. CS. 6x. Jim 
DEFINITE O XL. 
Ratio majcris inequalitatis eft, quam] e, 
ad minus €; 6. ad 3. Ratio mi* 8] 
tisquam babet minus ad ma- 


=- 
a 


11I. 
habet majus 
noris inequalita 


jus eg. 3 ad 6. e 
DEFIN 1TIO XLII 1 
: [cr Ur SA | eme 
r12, Ratio rationalis dicitur,qu&e eft ut u- 
] : . | 
nitas vel numerus rationalis ad numerum ya- ! ; 
tionalem e.g; ut 3 ad 4: à 


]vrationalis vocatur, qu& numeri vationa- 
libus ï 


i 


j ifii- | 


juod- 


is ad 
mpto 


rfine 
lalis; 
e] æ- 
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dmi- 
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; mi- 
Minus 


It u- 
D rà- 


ona- 


| neo? 
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libus exprimi non poteft. (S. 38. ) 
ScmHuorlrtoN 
n3. Sint duae quantitates A €? B, fitque A «B. 
f ex B toties Jubtrahas, quoties fieri potuerit, e.g. 
quinquies velinquetur vel nihil vel aliquid. In prior? 
ergo cafu erit A ad Buti üd 5, hoc eft Ain B 


quinquies continetur, fou d — — B. Ratio ergo 
i 5 


eft rationalis. Quodfi aliquid poft fubtraftionem re- 

linguetur, aut dabitur pars aliqùi, quite aliquoties ex 

A, e.g. Fer dtidemqué ex B e.g. fepties Jubdutta ni- 

hil relinquit; aut nulla dabitur tflju[modi pars. fi pr 
x 5 


. 1 3 ] 
us: erit A ad B,ut 3 ad 7 feu A = can B, adeo- 


qué ratio denuo rationalis. Si po[lerimus; ratio ipfius 


A ad B numeris exprimi non poteft rationalibus, hoc 
efi, dici neguit, quanta. pars tpfius B fit A. Sud au- 
iem locó offendetur, quomodo pars illa"aliguota com- 
munis inveniri pofiit, nec sinis demonfirabitur dari 
quautitates,gquae rationem irrationaleni habent. H: 
fimul lumen affunditur Definitioni Rationis d 
» guomodo ex comparati 
1, fine tertio homogeno affi 


I 


ipto ratio intelli- 


ud 
DEF I.N L-T T1 XI 
ü4. Zxponentem rationis dico quotum;qui 


ex divifione antecedentis per confequentem 


| emergit. e.g. rationis 3 ad 2 exponens eft 


I een 7 
fe; fed rationis 2ad 3 eft 7? :. vocatur 
: 


is etiam Denominator nec non. Noten rationis 

S C-H-O L I O.N 

irs. m Geometria denouftrat | exponens 
C3 ralio- 


Muay ment 
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rationis datae exprimi gofit linea quamvis in nume- | | fup 
vis vel rationalibus vel irrationalibus exprimi non 
go[]it. tuf 
COROLLARTUM I- , 
116. Si confequens eft unitas, ipfe antecedens ef | 113, 
exponens rationis:e.g. Rationis 4 ad x exponens eft 4. ; 
COROLLARIUM ll qui 
n7. Numerus ergo quilibet integer exprimit ra- 
tionem multi ad unum;feu multitudinis ad unitatem. | €XP 


COROLLARIUM I. felg 
T8. Exponensrationis eft ad unitatem,ut antece- 
dens ad confeguentem ( S. 61) . 


XC OODORUO DL LOCA RISUS MUCIVS 
119. Rationes per exponentes difcernuntur(S.1r4.). 
. stqué adeo fi antecedens A, confequens B.ratioipfi-| quc 
us A ad B commodé | exprimetur per A : B.($.63).. Su 


DGoE-F-I:N I T I-O.- OCGETEBRS SE Sul 

u 

120. Si terminus minor eft majoris parsi 
aliquota, Ratio majoris inxqualitatis vocatur| -> 
multiplex. Ratioveró minoris 3naequalitatisgud- | 177 
multiplex: Specitim in cafu 1mo duplas fi) poi 
exponens 2,1575]a, fi exponens 3, &eciu|. 


S I e) 
altero Subdupla, fi exponens -75 5 fubzeilay, po 


fi exponens =y &c. e.g, 6:2 habet rationc m, bir 
triplam, 2 ad 6. eft in tatione fubtriple, . | bij 

f D-EFIN.ITIO-XLV 
121. Si terminus maior minorem. femel 1 
continetac infuper partem ipfius abiquotsms tie: 
Ratio majoris inzqualitati$ vocatur $uperpar- qui 
particularis. Ratio minoris ægualitatis Sub- | nu 


fiper- 
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ume-|. fuperparticularis. Speciatim in cafu 1mo voca- 


` on 
s eft 
eft4. 


t ra- 
item. 


leges 


5 Hi 
PM s , [ l q — os 3 
tur fefguialtera, hi J 1777 5 feíquiter- 
tia, fi. exponens 1 »- Se in altero" fubfe- 


quialiera, fi exponens ^33 fubfejquitertia fi 


exponens d &c. eg, 4ad 3 eft in ratione 
Souris 3 ad 4 in fubfefquitertia, 
DAEE-LONCECTOYCO XLV. 

122. Si terminus.major minorem femel 
continet, ac infuper partes ipfius aliquot ali- 
quotas; Raro majoris inæqualitatis yocatur 
Superpartiens. Ratio minoris EIS litatis 
Subfüperpartiens- URS in cafu priore di- 
citur Superbipartiens tertias, N exponens 


2 e 2 
pz 5" ertribarieny quartas fi ;— &c.In 


HL 


nem 


cmel 
tams 
rpar- 


Sub- 


3 E 3 ; z 

nens PR 3 débet quartasyn CX- 
: y 
. 


4 gs 
ponens y oe 5: ratio füper- 


bipartiens tertias, fed 3 ¿d $ a fübfuper- 
bipartiens tertias. 
DEFINLLIS XLVI 

2. Si terminus major minorem - aliquo- 
us continet, & infuper partem iplus ali 
quotam. Ratio majoris 1na qualitatis vocatur 
mulii iples fuperparticularis. Ratio minoris in- 

gequa- 
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xqualitatis fubmultiglex | eub fuperparticulariss 


era, fi Exec iquarta, fi 
tera, rponn 2— tripla Oel fi 
exponens 3— &C. & in altero fubdupla fub. 


: 5 
fauiquarta fi 


DEFINITIO XLVI . | 
124. Deniqué fi terminus major minorem 
aliquoties continet, ac infuper aliquot partes 
ipfius aliquotas, Ratio majoris inæqualitatis|, 
dicitur multiplex fuperpartiens. Ratio minoris) 
3raequalitatis fubmultiplex fubJuperpartiens Spe 
cistim in cafu primo vocatur dupla fuper 
S i s - 2 * yi 
bipartiens tertias, fi exponens 3 tripla 
; Š ; td 
füperquadripartiens feptimas fi exponens 3777 
&czinaltero fubdupla,fabfuperbtipartieus tertias) 
fi exponens -= &c. eg. ratio 25 ad y- ef 
. : à s | 
tripla fuperquadripartiens feptimas; 3ad 8 
fubdupla fuperquadripartiens tertias, 
: SCHOLIO N. 
xas. Haec funt genera €2 fpecies rationum ratio- 
«malium,quarum quidem nomina apud -Recentiores ra- 
vius occurrunt eorum enim loco rationum terminis 
minimis utuntur eg. pro dupla 2: x , pro fefguialtera 
3:2, Hon tamen ab eo ignorari pojjunt, qui feri- 
pia Mathematicoyum evolvit. Adnotavit infignis [uo 
aevo Mathematicus Nofter R. P. Clavius exponen- 
tes 


fpeciatim in cafu primo gjcitur dupla fefquial-} . 


Jefquialtera fi exponens. ? — fübtyipla fabje 


tes 
T, 
noi 
dit 

nu 


I- 


tip 


de 
fei 


CO 


arii 
uial- 


a, fi 


fub 
ubfes 


remi 
artesi 
tatis]. 


loris 

Spe 

rper- 

ipla 
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p n 
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7 
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7 éft 
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rabid- 
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tes, rationis majoris. inaequalitatis-& ve, & nomine 
rationes autem minoris ingequalitatis,re tantum non 
nomine denominare, Facilàveró in luisuomenvatiouis 
di&ae invenies,fi denominaore exponentis dividas per 
mumeratorem. e.g..Si Exponens fuerit 5 erit 8g zz 


3 y ; : : : ; 
Ig unde innotefcit rationem vocari Jubfuperiripar- 


tientem quintas ( $122.) 
DEFINITIO XLVIH. 


126. Rationes eedem funt, quarum antece- 
dentes ad fios confequentes eodem modo re- 
feruntur, feu quarum antecedentes per-fuos 


confequentes divifi dant exponentes aequales. 
SCHOLION L 
127. Servit Definitio rationibus etiam irrationa- 
lum. C y. m5) 
COROLLARIUM N 
128. Quoties ergo antecedens unius rationis fu- 
um confequentem,vel quantam confequentis partem 
continet, toties antecedens alterius fuum confe- 
quentem, vel tantam confequentis partem continet. 
( S. 110.) 
COROLLARIUM JI 
129. Si fuerit Aad B ut C ad D ; erit A: B = 
C: D feu in exemplo fingulari 8 : 4 = 6:3 & 
hoc modo identitatemrationum in pofterum defigna- 


* bimus, C S. 119. ) 


SCHOLION. T. 

130 Alii fignis aliis utuntur. Communiter A.B: : 
C. D. fcribere folent, [ed 2dum leges artis chara&ie- 
riflicae figna [cientifica non [cientificis praeferri đe- 
bent; Sunt autem figna fcientifica, feu ad invenién- 
dum apta, quae per chara&eres derivativos expri- 
munt ea, quorum. notiones ex aliis fimmplicioribus ' 
componuntur: COROL- 
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COROLLARIUM Mi 
13r. Cùm rationes non difcernantur, nifi per ex- 
ponentes ( S. 119 ) in rationibus autem iifdem expo- 
nentes iidem funt ( $.326.), rationes ezedem funt 
etiam fimiles (21. ) & é contra. 
DEFINITIO.XLX. 

132. Rationum duarum identitas vel fimi- 
Jitudo dicitur proportio, Et hinc quantitates 
eandem rationem habentes dicuntur propor- 
dionales. eg. Si A : B — C : D. dicuntur A, 
B, C, & D feu 8,4,6,& 3 proportionales. 

DEFINITIO L 
133, Proportio continua. efl, fi confequens 


| 
| 
| 
| 


* zmz rationis idem -eft cum antecedente fe- | 


3. 


cundæ rationis. Ecgr. 3 :6 27 6: T2, Di- 
fireta proportio eft, fi ue ts di- 
verfus ab intecede ente fecundæL eg. 3 56 — 
4:8. In Proportione continua ONES Qui 
pro antecedente primae & pro. conféquente 
fecundse rationis ponitur; medins proportiona- 


lis appellatur. lta numerus. 6, eft. medius. 


proportionalis inter 3, & 12. 
D-EJ INITIO Lr 
134. Rationum diveffàrum A : D, & EG 
major dicitur A:B fi fuerit A.B > F:G cóntra 
minrF:G,fiF:G < A:B.unde & ratio- 
nem. minorem :c majorem, hoc modo defi- 


gnabimus, 


DEFINI- 
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| DEFINITIEO. LII 
134. Ratio ex duabus vel pluribus aliis 
unt | compofita dicitur, quam habet fatum ex dua- 
rum vel plurium rationum antecedentibus;ad 
fa&um ex earundem confequentibus, Ita 6 ad 


mi- A i 2 : 
96 eft. in ratione compofita 2ad 8, & 3 ad 
tes > E D AN REN 
124n, Specie duplicata vocatur,qu& ex duabus, 
0T e S sy : 
À triplicata quae ex 3bus, quadruplicata quá ex 
"| 4 &e. & in genere multiplicata, qux ex plu- 
ribus rationibus fimilibus componitur. Ita 
ig | 48:3 eft ratio duplicata ipfáarum 4 : 1, & 12: 
(s. | 3s Item 16: t. eft ipfrum:. 4:1,& 4: b 


pi- | Hinc etiam intellizitur, quaenam ratio di- 

| cenda fit fubduplicata, fubtriplicata, fukguadru 

| plitata & in genere fubmulriplicata. Scilicet 

4:1 eft ratio fabduplicata ipfius 16: 1. Item 

4:1 eftipfius 48 ; 2. Et etiam 12:3 dft 

ratio. fubdupliceta ipfius 48 : 3. 

THEOREMA T 

| 136. Quae. funt wt numerus rationalis ad nume- 
rum.rationalem commeufwrabilia. funt. 
DEMONSTRATIO: 

G Numeri rationalis integri pars aliquota eft u- 

nitas; $:35.), fra&tus veró cum unitate partem ali- 


(Ya J agn e 
quotam communem. habet ( S. 36. J; Quæigitur ut 


EE 


10- xen / 
ie numerus. rationalis.ad numerun: rationalem, eorum 
fi- unum. vel eft pars- aliquota alterius, vel utriufqué 


pars aliquota communis-datur., Quare-comnren:/ara- 
bilia funt. ($.26. ) Q. e. de, 
COROLLARIUM- I 
137. Cùm: in divifione (it ut divifor; ad dividen- 
dum, 
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dum, ita unitas ad quotum ( S. 6x. X, fi numerus | 


rationalis per rationalem dividitur, unitas eft ad quo- 
tum, ut numerus rationalis ad numerum rationalem, 
ideoqué quotus commenfürabilis unitati ( S. 136.) 
adeoqué numerus rationalis. 

C-O0 RO L L A R EJ Nee EE. 

138. Quoniam ergo in ratione rationali exponens 
rationis prodit, numeró rationali per rationalem di- 
visó ( S. 112. 114. ) rationis rationalis exponens eft 
numerüs rationalis ($.136.) 

THEO R EMA II. 

139. Commen[urabilia. funt inter fe, vel ut unitas 
ad numerum: rationalem integrum, vel ut numerus 
rationalis integer ad akum rationale m integrum: in- 
commenfurabilia non item. 

DEMONSTRATIO 

Commenfurabilinm aut unum. eft pars aliquotaal- 
terius, aut utriufqué datur pars aliquota communis 
CS. 26. ^) Quodfiadeo in cafu priore quantitas mi- 
nor. in pofteriore pars aliquota communis pro uni- 
tate affumatur; refpondebit in calu priore quantitati 
majori, in pofteriore utriqué numerus: rationalis in- 
teger (S. 35: ) Ergo in cafu priore quantitates funt 
inter fe ut unitas, in pofteriore ut numerus rationalis 
integer ad numerum rationalem integrum. Q. epr: 

Incommen ürabilium nulla datur pars aliquo- 
ta communis ( $. 26. ) Nulla ergo:datur unitas, cui 
commenfurabilia exiftant. Quare cüm omnis nume- 
rus rationalis unitati commenfürabilis fit ( $. 34. ) 
Incommenfurabilia non funt ut numerus rationalis ad 
numerum rationalem. Q; erat alterum. 

COROT L AR UAN 

140.: Commenfurabilium ratio eftrationalis,incom- 
menfurabilium irrationalis ( S. 112, ) adeoqué & ex- 
ponens illorum rationalis, horum autem irrationalis 

eft nu- 
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CO 
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eft numerus. (S. 137. ) Dari autem quantitates in- 
| commen]urabiles in Geometria demonftralitur, 


THEOREMA IV. 
rjr. Rationes A: B €9 C: D fimiles eidem tertiae 
F: G. funt etiam fimiles inter fe. Item. fimilibus. fi- 
miles Junt inter fe. fimiles. 
DEMONSTRATIO 
3 9:4 ( Rationesfimiles eidem 3tize 
qo:5 — 8:4. ( funtetiam ezedem eidem gtiæ 


6: 3 — r0: 5(S.131.) Quare cumfit A:zB —F:G. & 
C: Dec F:Gierit ABZZC:DG. 77. ) Quod: erat umim. 
Item A: BLc-C:D,&F: GEHE EDE 
H:E per hypoth: fed A:B — H:E per demonftra- 
ta. Ergo etiam A:B — E.:G per Demonftr: Quod 
erat alterunt. 
FHB O REMA eV. 

142. Idem C'ad aequalia 4 €? B, €? aequalia A 
€ B.ad-idem. C, vel etiam ad aequalia € E&F D e- 
andem rationem habent. 

DEMONSTRATIO. 


143.A z— B per Iupoth:Ergo C: A = C :B.(S.84) 
confequentet C ad A & B eandem rationem habet, 


($.129.) Q. erat primum. 
Similiter quia A —— B ger hypoth: erit A: CIZ B:C 
($.84.) confequenter A ad B, & C eandem ratio- 
nem habent. (f. 129. ) Quod erat alterum. 
Sit deniquéA —— C, & B —DErit A: BZC: D 
( $. 84.) & ratio eadem (,fj.129.) Quod erat 3tium. 
THEOREMA VI 
144. Si fuerit A:B — C: D erit etiam inyerten- 
do B: A = D:C. 
D E M O'N STRATI O: 
Sit exponens ipfius A:B — E,& ipfius C: D—— 
G. erit per hypoth: G zz E. Sed B; A= tG & 
D 
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D:C——GiE(S. 01.) Ergo B: AZZ D:C ( S 14r.]) )| 


Q.e. d. 
THEOREMA VII. 

145. Partes fimiles P £2 p eandem rationem ha- | 
bent ad tota T €t: fi tota ad partes eundem ratio- 
nem habent, partes fuut fimiles; € iota ad partes 
fimiles eandem rationem. habent, 

DEMONSTRATIO. 


Habeat enim fi fieri poteft P ad T aliam rationem | 


quam p ad t; partes p & P per diverfitatem rationis 


ad tota à fe invicei difcerni id Sed hoc ett | 


abfurdum utpote contra, hypothefim Eo. P:'T —— 
p:t. Quod erat unum. 


Sit: p= T:Peritp:t — P:T (9. 144-3 
Ergo per demon[iraia P & p, funt partes fimiles Quod | 


erat alterum. 


Sip &P funt partes fimiles totorum. T & t, enit 


ppp tp EF 414.1. jpoeuque T; Pc t (S4) D 


hoc elt, tota ad partes fimiles eandem. rationem has| 


bent. 
THEOREMA VIL 
146. Partes fimiles P 68 p funt inter fe ut tota. 
TES t. 
DEMONSTRATIO. 
Totum eft idem. cum partibus fuis fimul fumptis, 
( S..8.) Ergo quoties fumitur totum, toties etiam 


fumitur pars' ejus quantalibet e.g. quarta, 6ta, vige- | 


fiia &c. 

Sed fi. fümatur totum minus t toties, donec, toti 
majori T zequale fiat, fumetur etiam pars minor p| 
toties, donec parti. majori P fimili zequalis fiat; to- 


ties itaqué P Soutaebit p. quoties T iplum t. funt. 


ergo partes fimiles ut tota. (S. 131.) Qed. 
S OHOL EON 
147: Notanduns ejt, numerum qui indicat: quoties 
fumatur 


fuma 


cont 
bina 
quat 


ikio- h 


; to- | 
funt 


oliex 


CAP? IILDE PRINC: ARITHM: 46 
fumait totum minus, ut majori aequale fiat, non 
femper efje rationalem, fed irrationalem quoqué efje 
pofje: quo- in cafu tota ad [e invicem rationem irra- 
tionalem habent. e.g. In Geometria, demonfirabimus 
latus quadrati ut diagonali aequale fiat, toties fumi 
debet, quoties unitas continetur. in radice ex duobus. 
Quodfi latus. quadrati dividatur in 2, partes, quas 
vum una eft pars quarta totius, altera ires quartas 
continet; tum quoties unitas continetur m radice -ex- 
binario, toties etiam [umi debet pars quarta lateris 
quadr ati, ut parti quartae diagonalis aequalis fiat. 

THEOREMA IX. 

MEES e b ge C-D; erit etiam alternando 

fiu permutando 44: C —B 
DEMONSTRATIO. 

LSi Antecedentes A & C minores fuerint. confe- 
quentibus B, & D, eorum partes. (S. 18.) exqué 
fimiles funt. ( $. 145. ) Sunt itaqué ut tota; hoc eft 
ÁA:CZEB:D.(G.n6.) 

J. Si Antecedentes À & C majores fint confequen- 
übusB & D, tum quia A: B — C:D per hyp: erit 
B:A—— D:C;CS- 144- ) confequenter B:D — A: 
C . per cafüm 1. Q.e.d. 

COROLLARIUM. L 

149. Ergo in divifione unitas ad diviforemut quo- 
tus ad dividendum. ( S. 61. ) 

COROLLARIUM I. 

i5o. Si fuerit A:B— C: D & B — D:eritetiam 
A 7— C. Eft enim A:C Z B:D(S. 148- )fed B— 
D,Eoetiam A — C. ; 


COKOLLARIUM Il 
151. Si fuerit B: A DCB Derit etiam 
A — C. cum enim fit A:B Z C:D € $.144-) erit 
etiam A — C (S. 140.) 
THEO- 


ELEMENTA ARITHMETICJE, 


THEOREMA.X 
152. Quae ad idem vel aequalia eandem habena. | 
gationem aequalia Junts EF ad quae idem vel acqua- | 
lia eandem habent rationem ea itidem aequaliaJunt. 
DMONSTRATIO. s 
A:B— D:B.per hyp:Ergo A:DB:B.(§. 148.) | 
fed B — B,Quare A Œ D: ( S. 126.) £A: B = 
D:C;&B — C,ErgoA: D= B:C ( $.148.)fed | 
iper hypoth: B= C;Quare'A — D'(S. 126. )Q. 
erat unn. 
Similiter C: A — C: Bper hypoth:Ergo C: C = A: 
B. (S. 148. fed C — C Quare A — B (F. 1265fit " 


s 


C: AC D:B&C— DErgoC:D— A:B.(S.148.) |. 177 
fed per hypoth: C = D Quare A == B C§.126.) | 77 


Quod erat alterum. s | A 
THEOREMA Xk 

153. Siquantitates quajcunqué A EF B per eandem | C 

tertiam € multiplices fa&a D € E, funt inter fe ut | B & 

A € B. | fed 

DEMONSTRATIO. MEUS 

A. B. plc: D v c. 

2 RUM S | one 

ede 1: C — B: E, ($7582 E. 

D6 12.E, Ergo À : D — B: E (S.1ar.) f tiam 

2:4 = 6:12 Quae A:B-— D:E(S$.148.) | Dx 
Q.e. d. | 

COROLLARIUM. per 

154. Ergo fi A > B etiam AC > BC($. 126.) | cede 


hoc eft; fi majus €? minus per idem vel aequalia mul- | fu p 


tiplices, fattum prius efl majus. altero. pofi: 
THEOREMA. XII. eani 


156. Si quantitates quafjtungu! A € B per eom- 
dem tertiam C dividas, quoti FEF G funt inter fe ut | 3: 
AEB, DEMON- ' || 


(i 
> ul 


CAP: IIT.DE PRINCIPIIS ARITHMETIC A, 


DEMONSTRATIO. 


24112 poete nA 
EPN 1:0 L— G: B.CS. 149.) Ergo 


8:4 
g: m 24: pE: A — GB. (S. x41. ) conle- 
quenter F.: GE A:B(G.138-)Q.2. d. 
C ORO,L,LARIU M. 

156. Si A > B, etiam F p> G, hoc elt, fi majus 
& minus per idem vel aequalia dividas quoius prior 
pofleriore major eft 

THEOREMA XM. 

x57. Si rationum fimiium A=B, e C :.D tam 
antecedens iquam conjequens unius rationis A : B 
multiplicetur, vel divi datur per idem E, in priori 
caju fata F & G, in go[leriori quoti H & 1 cum C 
€s D eandem rationem, habent. 

DEMONSTRATIO, 
|. Quoniam F & G fnnt faCta ipfarum A.-& E item 
B & Eger hypoth: erit A SB = F : G ( Ș. 153. B: 
A:B — C:D per hypoth: Ergo F : G 


D ( S-1g1. ) Q-e.alterut. 
THEOREMA XIV. 


158. Si rationum Jimilium A: Bt C: D unte- 
cedentes velienequentes per idem E dividas; inca- 
Ju priore quom L & G ad conjeguenies B €? D ; in 
gojteriori Antecedentes A Eg Cad quotos H & -K 
eandem rationem habent. 

DEMONSTRATIO. 


326,232 1.24 Quoniam A : B — C : D ger 
3 3 hypoth: erit A ;C X2BiD 


1:6£.4:2p * (S. 18.)fedA;:EC- E, 
D & C 


49- ELEMENTA ARITHMETICJE, | 
&C:E Z G per hypoth: Ergo F: G A: c| 
e$ 1559) c Disp € CS. 41. ). confequenter F; 
xS R8 Quod erat unim. - 
Similiter quoniam A : B — C : D per hypoth: Si 
A: CB DSR DR ESH e D: 

T K per hypoth: Ergo B: D — H:K (S. Pu 
confequenter A AT CESHE c W 143. ) & hinc tan- 
dem A: H= C: K(S.148.) Quod erat alter un. 

THEOREMA "XV. 
159. $2 rationum, fimiliu A: B È Ca D an- 
tecedentes vel confeqientes per enndem d e 
E multiplices in cafu. priore faa AE, € CE adi 


confequentes B 65D ; in pofteriore Antecedentes At 


& Cad fatta BE & DE eandem rationem habent.] 
DEMONSTRATIO 


2:246: 24950 Quia A: B E C:D per hy- 
4 t goth:A : € ZZB: D(S.148.) 
9: u$ m :9-( fed EA : EC —— e 


€ S. 153. does EA CECI. D ( $141.) con- 
fequenter EA : B — EC : D ($: 148. ) Q.e-unwm, 
Eodem modo quia A : B — C : D per hypoth: A3 
C — B: D ($148) fed B: D —BE: DE(S. 153.) 
irgo A: C — BE:DE ( S. xr.) confequenter| 
ABE Z— C : DE ($.148.) Quod erat alterum. 
THEOREMA. XVI 


160. Si rationum Jumiliuni A: B & C: D^ And. 


tecedentes per idem E, 5 confeguentes per idem A 
mulisplices, aut dividas, in cafu priore fata in poeg 
riore quoti eandem inter fe rationem häbent. l 
DEMONSTRATIO. 
35,0 ue 12 24 A:B— C: D per hypoth: 
2 5 2 3 Ergo EA: B — EC:D. 
6.: 18. — 24.5 ( S. 159.) confequenter| 
EA:FBI kc: f». CS. citz) Quod erat unum 
3:6 


55.) 
tan- 
^tt. 


-ama 
item 
7 ad 


es At 


jent] 


e yA 


48) 


zl 
con- 
MH, 
hi: AS] 
5 3: ) | 
ateri 


poth: 
D 


enter 
T 


CAP; III. DE PRINCIPTIS ARITHM: 5o 
iu: 1000 SpA CR CD ZH: 
; 2 C:E-K &D:F-—L. 
v4. t 12 Quoniam A : B — C t D per 
ita: BKD ($3158 ) Ergo & 
ICZK:L. (GS. cit) Quod erat alterum. 
THEOREM A. XVIL 

61. [n ratione majoris inaequalitatis pars antec 
cedentis. ad- confeguentem. eandem rationem habet, 
quam antecedens integer ad. con[equentem jun. 

Tn ratione vero minoris naequalitalis majus quod- 
piam antecedente ad confequeutém. candem rationem 
habet, quam. antecedens majoris rationis ad fuum 
conjfequentem: 

DEMONSTRATIO. 

Si A ad B rationem majorem habet quam. C ad D, 
erit AiB > 0:DCS 1344) utigitur fit zequalis 
prior ratio alteri; neceffe eft, ut minus quam A, hoc 
e(t pars ipfius ( S. 18. ) per B. dividatur (. $. 156. j 
quæ pars fi dicatur F, erit F : B — C: D. 1d eft in 
ratione majoris inzequalitatis pars antecedentis ad 
bet, quam mino- 
ris Antecedens ad füum. ( §: 129...) Quod erat unum. 

Similiter fi A : B minorem habet rationem quam 
C ad D; erit A: B. & C : D. CS. 239. ) ut igitur ra- 
tio prior alteri fit equali s,necefle eft, ut majus quam. 
A cujus pars eft A (S-18.) per B. dividatur.(S.156.) 
quod fi ea dicatur F,.eritF : B — C: D Hoc eft in 
Ratione minoris inzequalitatis majus antecederite ra- 
tionem candem habet ad confequentem, quam an- 
tecedeng majoris rationis ad fuum confequentem. 
( S. 129. ) Quod erat alterum. 

THEOREMA XVII 

162. Si Jüerini quotcunque rationes fimiles A B, 

C: D E:F 685. Summa omnium üntecedentium 
Da AC 


£ 


'confequentem eandeni rationem b 


ELEMENTA ARITHMETICJE, 


5r | 
A+ CHE €c. oft ad. [ummam ommum conjequenti- | 
um B+ D+ E c. ut autecedens unius rationis.dad| re € 
fuum. confequentem B. Eoo 
DEMONSTRATIO: &h 
Ponamus eg. effe A — 2 B,C — 3 D, E| A( 
>z Feit ATC-E-—SBt*2Ds2F| PE 
(S. 78. ) hoc eft fumma omnium .antecedentium 
eft fübdupla fummæ omnium confequentium. Sed) B 
per liypoth: quilibet antecedens fubduplus fui-con- C: 
fequentis, confequenter fümma omnium antecedent Q i 
tium ad fummam confequentium ut antecedens uni-|. V - 
us ratiohis ad fuum confequentem CS. 126. ) Fodém| 
modó cum argumentatio procedat, fj alia quiecun-| = 
qué ratio antecedentium ad confequentes ponatur, 
patet propofitum. Q.2.d. E 
THEOREMA XIX ENS 
163. Si fuerit ut totum A + C ad totnm B © D| Q 
ita ablatum C ad ablatum D; erit etiam reliquum eus 
A ad reliquum B, ut totum At Cind totum B y DA 5 


TT 4 


vel ut ablatum ; C ad ablatum D. us 
DEMONSTRATIO. e 
24 132. - AutA:B-zC:D,antA:;B — rm 


Ó 33 D;autdeniqué A: B <C : D. Ergo pars ‘quia 
Isao ipfius A, quz dicatur F erit'ad B, ut C 
ad D(S.xór.)hoc eft F:B—C:D.($.129.)confequenter| - r€ 
EtC:B'TD-CD(S.162.)qnare cum etiamfit A FIA + 
C:B-FD——C:D per lhypoth:eritF tC:IBYDZZA* C:BT] A t 
D(S-141.)& hinc  C— A tC(S.152.)adeoqué F— A | ds € 
(S-81.)fed F elt pars ipfius A per demonftrata.Pars iei- | velc 
tur toti aequalis, quod cum fit abfordum(S.85. )ut tit £otie 
A:B> C: D fieri non poteft. (equ 
Sit jam A :B «C: D Ergo majus ipfo A,quod | ` 
dicatur G, ad B eandem rationem habet, quam C ad Josa 
D ($.16x.) hoc eft G : B — C : D.C $.129. )confe- 
quenter& t C:B t D — C: D, ( S. 162. ) Qua- 
re cum 


n 


vel ( 


entie 


dad 


,E 
3 F. 
dum 
Sed 
con- 
dent 
uni- 
dem 
cune 
| tur, 


* [| 
uum | 
EL,| 


Í 

csl 

pars 
at C | 
nter| 
At 
ipt 
AM 
igi- 
attit 


uod 
vad] 
nfe- 


)ua- 


CAPUT IIT. DEPRINCIPIIS ARITHMETICE ` 52 
te cum etiam fit A T C: BE D ZE C:D per hy- 
poth: eritG FCB -9 DA E: :B-EB(CS. ur) 5 
& hinc 2 TC At C Cisa) adeoquéG — 

A (S. 81. ) fed A eft pars ipfius k per-demonftrata 
Ergo pars toti aequalis:quod ct ım fitabfardum (485.2 


A: Bq C: D efle non poteft. 

Quoniam itaqué negúé A : B > C£ D nequé A: 
B « C: D mper demok[hrata: erit utiqué AD 
jr D confequenter A:B-cA-tC:B-*D(Sa62.) 
Q. ed. 


THEO R E MA XX. 

164-8 fuerit A: hC < Dert -— C Bp 
Z Ar Bvel C: Dehoc ef diferentia-antecedenti- 
um e) ian | differentiam confëguentiw i, ut antecedens 
rationis utr tujgué ad fu um confequenten. 

DE MON.SJTRA TIO 
Quoniam A : B — C; D per peih: erit A: G 


| 2 BD- 158.) Ponmis A> OW B- D 


erunt A & B tota; ` & cD SN pa tes (9.8. 18. 2 
Quare cum fit À : prp " hypoth: erit 
riec E 2 Eur -A Bvel =C: D (S.160:) 
fcilicet totum efi ad totum ut reliquum ad veliquum; 
quia e eft ad totum. ut ablatum. üd ablatknt: 
"'HEOREMA XXI 
165. 7 fuerit A LB: D erit componendo 
A+B: Bug EDAD vel 
AtB: AZ Ch D: C. hoc eft ut Jumma anteceden- 
tis €? confe quentis prinäe vationis, ad anéecedentem 
vel confequentem 4 primae, ità fumma üntecedentis €? 
confeguentis adae rationis ad antecedeutem vel con- 
(eg wenten. fecundae; 
DEMONSTRATIO. 
JEEE TOCA SA: B 2&0: D per hyp 
UY IT IX 5 ertA: C — B:D(S.14182 
veló:q 15:107 fed ATB CEDER 
D3 BA 


53" ELEMENTA ARITHMETICUE 


ESCAS Du ATA Bz:ctDid 
Item AF B: A Z— C t D:C( $1418.) Qed 
THEOREMA XXI. 
166 Sz fuerit A :.B — a: bls d: C ——a 
Erc erit Ac AFB CSZ a:a titr. 


DEMONSTRATII 


Quoniam A AB arbdpA: Qon ec zer dam) 
erit A :a UB DE eC fup. E Quare A al 
CCATBEtC:atb-tc(S$:tós )d4 hnc A3 


ATBtGC-—a:atbtc.(S.148.) Q.ed. 
THEOREMA XXIL 
167. Si fuerint 4: B — C: D, E: F — G: Hl 
IKZ L: M 88 Eri A*EGOIH: B*FtKR 


ICG L: D+ HY M. hoc eft fumma omnid | 


um antecedentium primarum vationum oft: aid fum 
mam fuorum confeguentium, ut fumma omuium ante 


cedentium fecumdar. um rationum ad fummam Conje 


quentium fuorum. 
DEMONSTRATIO. 

Cum A : B, E : F, I :K, &c.Itemqué C : D, G:H 
L : M, &c. fint rationes fimiles per hypoth: erit 
ATETI:BtETK-A:B&CtG-tL:D 
* HEM C:D.(S$. 162.) ie Nope 
C : D per hyp: itaqué erit C + a *tL:DtTHTM 
LAUCSBOOSa4r)Erpo ARE tI: BEER 
CtGt*L:Dt*H -*M.(S.cit:)Q.e.d. 

THEOREMA XXIV. 

168. Si fuerit: A: BZ CxD erit dividendo 
4—8:B-—C— D: D. Item converterido 
4— B: A—— C—. D: C. Hoc eff dividendo ut 
Differentia terminorum primaerationis ad canfeguen- 
tem, ita 2dae rationis differentia terminorum ad. fie. 
um. Et convertendo ut differentia terminorum primae | 
vationis ad fuum, ita differentia 2dae rationis ad fu~ 
um antecedentem. 

DEMON- 


eo» 5 BaT 


CAPHILDE PRINCIPIIS ARITHMETIC A. 54 
DEMONSTRATIO 


614-15 36 Quoniam A: B — C:D 
5-10 per hypoth: A : C Z B:D 
51IS ns 148. ) confequenter A 
2DZzcB:D--As0€(S.164.)Ergo 
eC—D: D. Item A — B: A — 
C. C S. 148. 4 
THEOREMA XXV. 

169. Si fi erit ordinate, ^ antecedens primae ra- 
tionis Aad fiu n confegu entem B, itu antecedens fe- 
cundae D ad confequenteni fuum. E; EF ut confequens 
primae B ad aliud quidpiam C, ita. confequens. fe- 
candac E ad aliud quidpiam F, erit ex sequo dntece- 
dens arümae A ad Cut antecedens odie D ad F. 

; RUNS 


4:29: Quoniam A ;B — D: E. 
0:5 S uucue E B: CZ E:F per lyp: erit 
is A ara A:TD-ZCB:EGRLE- 
CF OS uat EN fequenter A:D C: F(S. r4. 2 
Quare A : C — F (G.148.) Q.e.d. 


DX Euer x 
170. Quod fi fuerit A: B C D:E& C: p= 
F:E cum etian fit B: C ZE- y * T44. ) erit À : 
£-—DCE S. 1605) 
COROLLARIUM I. 
17i. Similiter fi fuerit A: B — C: D&A: F— 
C: G: cum etiam fit B: A — D : C ( S. 144.) erit 
po DG. 
€ 0-R OLIL/AR 
172.Si deniquéfüerit A: B — C: D&F 
G: C, cum etiam fit A : F — C: GC$. As 3 erit 
B:EEID:G 
THEOREMA XXVI 
173. Si fuerit perturbate ut antecedens primae 
D4 ratio- 


IUM IIL 


<55 |: ELEMENTA ARITHMETIC® 


rationis A ad [uum confeguentem B, ita antecedens | 


2dae E ad fuum confequentem P, E ut confequens 
primae B ad aliud quidpiam C, ita aliud quidpiam D 


ad antecedentem fecundae Eserit. etiani ex equo An= | 


tecedensprimae A ad C utD ad con/zguentem 2dae F. 
DEMONSTRATIO. 
B E a u$ Quoniam A :B — E: F ger 


4516-3 2 hugp:fi ponatur B: C — F: G 
ys fa pues 6 erit A; CC E: G(Sa69.) 


COROLLAR TUM. L 


174. Quod fi fuerit A: B Æ E:F& C:B — | 


E: D Cum etiam fit B: C — D: ECS-144- ) 
ECAC — DIR CS, 173) 
COROLLARIUM Ir. 
. I75. Similiter fifuerit B : A cxcdsEdV B CE 
D: E cim etiam fit A: B. — E: F. (f. x44. Jerit 
AC DRCN Dm738) 
| COKOLLARIUM JI 
. 176. Si porro fuerit B: A — F : E GO UB. — 
E: D, cum fit etiam B: C = D: E ( S. 144. ) ent 
ATOICDZCRE CSS 
COROLLARIUM IV 
177. Si idem C vel æqualia per majus A & minus 
'B dividas, quotus prior F, erit minor pofteriore G. 
Etenimr: A C F:C & 1: BZc G: C ($49) 
adeoqué A : B — G:F (.$. 175.) fed A > B per 
hypoth: Ergo G> F ( S. 126. ) 


AXIOMA XL 


178. Majus adidem majorem vationem habet quam. 


MINUS EX.OT. $12 E» 4 5 de 
AXIO- 


Hb, 


CAP:III. DE RAT: ET PROPORT: 56 


AXIOMA XI 
170. Quod ad à lem majorem rationem habet quam 


| geram id altero majus eft. 6g.8:27 4: zitaguë 


8E 
A X 10 MA XII 
idt : > 
180: Idem ad majus minorem rem habet,quam 


ad minus. 2.92361 4 16: 
THE DOREMA XXVII. 
ign. Ad qol | idem majorem rationem habet,quami 
ad alterum, id altero minus efl. 
DEMONSTRATIO 
Deu E Qu Habeat C ad A rationem ma- 
[URS 


2 jorem quam ad B, per hypoth: 


| Ergo pars ipfius C, quæ dicatur D, ad A eandem ra- 
| tionem habet, quam 'ad B. (S. 161. ) hoc et D: A 


= C:B($.129.) & hinc D : C 2- A : B ($.148.) 
fed D -«CCS.38.) Ergo A « B. (S.126.) Q.e.d. 
THEOREMA XXVIII 
182. Duis quantitates fe mutuo multiplicantes idem 
fatum producunt. 
DEMONSTRATIO. 
Eu duo factores A & B. erit 1: A — B: zv & 
A:BACS.58.) eft veró etiam 1: A = 
T BAR. $. 148. Jadeoqué B : AB — B : BA. (S. 3 
Ergo AB — BA (S. 152.) Q.e.d. 
COROELARIU M. 

183. Sint tres factores A, B & C Qoniam AB — 
BA ( S. 182. ) erit CAB — CBA ( S. 83. ) adeo- 
qué & ABC — BAC ( S. 182. ) Similiter quia CB 
—— BC( $.182. ) ent ACB — ABC. ( S..83. ).a- 
deoqué & CBA ——BCA(S.171.) Quare CAB — CBA 
LX ABC L— ACB— BACC BCA(S.77.)hoc 
eft fa&tumjdem producitur, quocunqué ordine effi- 
cientes infe invicem ducantur. 

lta 3.4.5 — 3-534 — 4 53 — 3 
9—543534-—69» THE- 


57 ELEMENTA ARITHMETICJE. 


THEOREMA XXX, | 
184. Si faum AB per multiplicandum A dividi- | 
ti, quotus C eft multiplicans; fi per multiplicantem. | A 
B: quotus D eft mult/plicahdus. IE 
DEMONSTRATIO. s 
Quoniam multiplicandus A fa&tum AB, & mult'- Ei 
pücans B, quotus C per lypoth: eri A : AB —— 1 : B 
( 8.58. ) & fiquidem AB dividitur etiam per À per LM 
hypoth: A: AB Z1: C. Co. 6r) confequenter r: B 
— 1:6 (S-45) Ergo P. — C( S.152.) Q.e-unum. 
^o Similiter. fiquidem. imultinlicans B, factum. AB, t 
multiplicandus A, quotus Diper Aypoth:erit x; A = 
B: BA ($.58.) & quoniam AB dividitur per B per 
hupotli: erit etiam 1: D © B : BA ( $.6r. ) confe-] C 
quenter 1: A — r: D (S.r41.)Ergo AZ D($a52) C 
:-Quod erat alterum. EK 
COROLLARIUM. 3! 
185. Omnia itaqué facta funt numeri compofiti. G 


(S. 68.) 


THEOREMA XXX. £i 

186. Siquotus B per diviforem.A aut contra mul? = +$ 
tiplicetur;fattwn AB eft dividendus CD. H 
$ DEMONSTRATIO. p 


Quoniam B quotus, A divifor,fa&tum AB,dividen-| 
dus CD per hypoth: erit x: A — B : CD (S.149.)& | 
1: A=B: AB(S.58.)proindeB: CD——B:AB(S.r41.)| . 2! 
confequenter CD -ZAB (&.152:) Quod erat unum. el 

Idem verà cum fit fa&ium, fi divilor per quotum) . 
multiplicetur, ( $.182. ) Erit alterum. 

THEOREMA XXXI | 

187. Si quatuor quafcungué quantitates proporti- ' ° 
enales A: B — C : D per alias quatuor E: F =| f 
G< H fingulas per fingulas multiplices, fatta inter fè € 
proportionalia funt, nempe AE : FB —P*GC : DH. 

DEMON- | 4 


CAP: IIL DE RAT: ET PROPOR: 58 
EE DEMONSTRATIO 
s A Cum fit per hypoth: 
omn EA e Be Cn DAE E E G H 
EE E E rec D C 
Ert EA: EB — EC: DF & CE: FD —— CG: DH 


it- 

Jal CS. 160. ) fel EC — CE & DF — FD (S. 182.) 
per Ergo EA : FB —— CG: DH. ( S. x41. ) Q. e. d. 

"n THEOREMA XXXI. 


188. Rationis compofitae exponens eft aequalis fa- 
AB, ffo exponentium fimplicium. 

= DEMONSTRATIO. 

Sit rationis primæ A : D exponens — m fecundæ 


d C:D exponens fit — n. erit mI- A BOn: rE 
32] C:D (S. 149. 148: ) Ergo mn: x — AC: BD. 


|- ( S$.187.) confequenter mn eft exponens rationis AC 
| : BD(S.126:116.) hoc eft compofitze ex A: B & C : D 


fal G5) SCHOLION 
189. Sint rationes 8 +4 € 24 : 6: Illius exponens 
| eft a, hujus 4. Rationem compofitam datarum habent 
yul- | 392 E724. fed 192 : 24, — 8, quod efi faftum ex 2 
in 4. Caeterum eadem. demonftratio locum habet, fi 
plures fuerint rationes. 
Ene THEOREMA XXXII. 
3&)| 190. Si plures fuerint. quantitates continuè pro- 
4.)] - gortionales A, B, C, D €c; prima A ad tertiam. C 
umb fiin ratione duplicata, ad quartam D in ratione 
tum! — triplicata. €c, primae ad fecundam B. 


DEMONSTRATIO. 

T. Quoniam A : BÆ B : C ger hypoth: AB ad BC 

rti- | tationem duplicatàm habet ipfius A ad B ( $. 135.) 

?— fed AB: BC Cz A : C. ( $. 155. ) Ergo etiam A ad 

erfo| € rationem duplicatam habet ipfius A ad B (S-141.) 

DH. I. Quoniam A : B ZZ B: C = C: D per hypot: 

ABC eft ad BCD in ratione triplicata ipfius A ad:B; 

, $135.)fed ABC: BCD— A: D ( S155. ) Ergo 
etiam 
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etiam A ad D eft in ratione triplícata ipfius A : B. 
(CS. 147. ) Quod erat alterum. | 
HL Facilè apparet. quod eodem modo demonftrari 
poffit primum terminum habere ad quintum rationem 
quadruplicatam, ad fextum quinduplicatam - &c. pris 

miad fecundum Quod erat tertium. 


THEOREMA XXXIV. 
10r Sifueri quaecungué quantitatum. A, B, C, D, 
E, Fferies,ratio primae A ad ultimam. F componitur 
ex rationibus extremis quantitatum inc erja coniium. 


A: B, B: (e CEP » EFE, 


DEMONSTRATIO. 

Si enim omnes. antecedentes, itidemqué omnes 
confequentes in fe invicem multiplices.fatta ABCDE 
& BCD EF funt in ratione compofita rationum A: B, 
B:C,C-D,D:E,E:F&c.($.135.) fed AEG 
DE:BCDEE -2 A:E(S.155.)-Ergo etiam A: E 
eft in ratione compofita omnium modo recenfitarum 


C. xax. ) Q.e.d. 
THEOREMA XXXV. | 


192. Rationes compo][iae ex rationibus. quarum 
fingulae fingulis aequales, inter fe aequales funt. 
DEMONSTRATIO 


6:354 SitA:B-T—7 C:D&E:Fcc 
QulT ee 10h G:H, I: KÆ L:M per hyp: 
S Ee 0A erit AE: BF —CG: DH.(S.187.) 


90:3 — 960:32.. adeoqué & AEI: BFK Z CGL: 
DHM ( S. cit: ) Ratio verò AEL: BFK 'componitur 
ex rationibus A : B,E:F, & I: K ratio CGL: DHM 
ex rationibus C: D, G: H, LMK $: 135. ) Ergo 
conítat propofitum, Q.2.d. 

CAPUT 
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nem 
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S TX 
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LUM. 


1nes 
D ATni 


AA 


uB, 
BE 
AIE 


rum 
rum 


typ: 
37.) 
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HM 
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CARUT IV 
: E : : 
De Jpecielus Ari tbuetice in numeris frais. 
THEOREM SA. XXXVI. 
193. Si numerator eft qequalis denominatori: fra- 
Qo. aequivalet. integro: fi minor; fraftio —2.. 
i ; s 4 
minor eft integro: fi major: frafio "4 integro feu 
unitate major ejt. 
DEMONSTRATIO. 
Denominator enim indicat unitatem, feu integrum 
in partes æquales( e.g. in noftro cafu in 4 divilum 
& numerator numerat partes iftiufmodi in caf ali- 
quo datas. (S. 51 ) Quodfi ergo numerator denomi- 
natori zqualis per Zypofh: tot dantur partes, quot 
habet integrum. Ergo fractio integro zequalis.(S.85.) 
Quod erat pronum; 
Si numerator denominatore minor, per hypothrali- 
quot faltem dantur partes integri non omnes (S-18-) 
Ergo fractio tantum aliquot partibus integri aequalis 


confequenter eadem minor ( S. cit. ) Q.e fecundum, 
Si deniqué numerator major e(t denominatore per 


hypoth: plures dantur partes, quàm habet integrum, 
($18. ) fed tot partes quod habet integrum 
integro vequales funt, ( f. 85. ) Ergointegrum par- 
ti frattionis aequale eft, conlequenter ipfa integro 
major, ( $.18. ) Quod erat tertium — ^ 

S-C H OL I0 N, 

194. Pra&iones integro aequales, vel eodem mas 
Jorgs, dicuntur vulg (purine; quia proprie loquendo 
fraliones non funt, nifi quae integro minores (433.9 

PROBLEMA XI 
195. Invenire quot integra jra&ig 9. quae intea 
4 


RESO- 


gró major efl, contineat, 


őr ELEMENTA ARITHMETICÆ | 
RESOLU TIQ: 

Numerator § per dehominatorem 4 dividatur:quo- 

tus 2 indicabit quzefitum. ' 
DEMONSTRATIO. 

Quotus enim 2 indicat, quoties denominator 4 in 
numeratore & contineatur. ( S. 61, ) Sed denomina- 
tor idem eft cum integro ( S. 5t. ) Ergo quotus in- 
dicat, quoties integrum in fractione contineatur. &.e. de 

PROBLEMA: XL ^ 

196. Integros numeras reducere ad ralionem de^ 

nominatoris dati. 
RESOLÜUTIO 

T. Mültiplicetur numerus integer per denomina 
torem. datum. 

1I. Factum ícribatur loco numeratoris. 


Tta reperies 3 A SAIS 1078 2 
$5 6 4 


DEMONSTRATIO | 
Eft factum ad denominatorem datum, ut numerus 
integer ad unitatem($.58.144. Yfed integrum ad unitaz 
tem zequale integro, S.116. )Ergo fatum ad denomi- 
natorem, hoc eftfrattio (S.108. ) zequalis eft inte- 
gro ( $. 126. ) Qed. : 
THEOREMA XXXVII. 
x97. Frattiones homogenea vequales funt quarum 
numeratores ad [uos denominatores eandem rátionem 
habent. Major eft, cujus numerator habet rationem 
majorem; minor vero, cujus numerator habet mino- 
reni. 


DEMONSTRÅTIO, 

Cùm fractiones inter fe fint homogeneæ per lyp: 
ad eandem unitatem referuntur, ( $. 30.) adeoqué | 
ipfarum denominatores idem totum referunt (S. 51- ) 
Quare fi numeratores ad fuos denominatorés eandem, 
tationem habent fra&tiones zequales funt ( S152 ) | 
cujus | 


mer 


g 140 
mir 
£n 
usi 


" 


per 


€i 


r 
^ 


run 


quo- | 


4 X | 
nina- | 
IS in- 


nde | 


minas 
i 
| 


nerus 
inita | 
nomi- 
mte- 


narun | 
joneni 
onem 
mino- 


r lyp: 

leoqué 
$-5r)| 
andem| 
152) | 


J 
| 


CAP: TIIL.DE PRINCIPITS ARITHM: 62 


cujus vero fra&tionis numerator ad denominatorem 
fuum rationem majorem habet, ea major eft, cujus 
numerator minorem habet, ea minor eft. ( S. 179. ) 


Q.e.d. 


lx qn L4 m5 
6 ETANO 5o 2 
e 2 
$ed 3 «3. : 
24 6 


S'CHOLION. 

198. Jntelligitur autem identitas fratfionwn, fi ni- 
merator unius toties contineatur iu denominatore fuo, 
quoties numerator alterius in fuo: continetur. Frattio 
minor effe intelligitur, fi numerator qp fius pluries cone 
tinetur in fuo denominatore, quam numerator alteri- 
us in denominatore fuo; id quod divifio denomiaatoris 
per numeratorem prodit. 

COROLLARIUM 
199. Quodfiergo tam numerator quam denomi- 


nator alicujus fractionis . 4. per eundem numerum 
6 


(2 ) multiplicetur vel dividatur; in cafa priore facta 
Š in poftetiore quoti ..? ^ conftituuntfra- 
12 4 3 
ctionem date 77 cequivalentem(8.153.153« 197.) 
PROBLEMA XE. 


200.Z7nvenire communem tenfuram maximam duos 

TUM Wumerorum, 
RESOLUTIocC. 

T. Dividatür numerus major per minorem. 

Il. Divifor prim:e diyifionis, feu numerus datus 
minor denuo dividatur per refiduum primae divifionis. 

III. Similiter divifor fecundee divifionis dividatur 
per refiduum fecundæ, & ita porro, donec nihil res 
maneat. 5 


Dico 
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itimum effe communem menfu- | 


Dico, diviforem u i d 
un, Ex: gr: vint | 


ram maximam numerorum datoru i| 
numeri dati 168 €9. 240- reperietur eorum conmunas | 
menfura hunc in modum. oc. 
168 )24o. (3. Prima divifio. 
168. | 
i l 
— 2 Refiduum primæ divifionis | 
cr IDQNE 


72.168 ( 2. Secunda divitlo. 
XS . 


— 


Refiduum fecunda divifio: 


—— e 


24 ) 23 'T'ertia divitio 
72 


[9]9] | 


Similiter menfura communis maxima numerorum, 
95 & 47. reperitur T. k 
DEMONSTRATIO: 
Divifor ultimus 24 metitur diviforem anteceden- 
tis ( in noftro quidem cafu fecundi ) divifionis per] 


hypoth: & (S. 66. ) Ergo metitur & dividendum|, 


-antecedentis ( hoc eft in noftro cafa fecundie ) divi- 
fionis 168. utpote ex dividendo ultimze divifioni$ 72 
aliquoties ( hic quidem bis ) fumpto & ejus divifo- 
re 24 compofitum; Metitur adeo numerum unum da- 
torum 168.& etiam metitur refiduum prime divifi- 
onis 72, adeoque & numerum alterum datorum 240 
utpote ex minore 168. aliquoties( in noftro cafu fe-| 
mel ) fümpto, & refiduo primae divifionis 72. com- | 
pofitum metitur. Eft itaqué 241n noftro cafu com- 
munis numerorufn datorum 168 & 240 menfura 
CS. 79.2 Quod etiam numerus 24. fit menfura ma- 
xima numerorum datorum ordine retrogrado secl 

indire- 


enfin- | 


: Sint | 


munis] 


Ifionis 


ivifie: 


yorum | 


eden- 
is per 
ndum 
) diyi- 


his 72 | 


livifo- 
im da- 
divifi- 


coma] 


enfura 
ʻa ma- 
lo per 


| 
| 
| 


$ numerus communis menhira num 
S po etiam riei 


Us major, 
] 


abfurdu S. 60. ) maj 


gatur. H E ea quam invet 


207; Qui de i ewonfh raf 


iud e C 


MSS 


per divifsptim: —— 7 à 
ERA 1 


2173.24 p nüm:r& 3 o: 24 
Whe Ho get ro K - 2 

202 Ín lineis communs meuf 

906 


vis auiem con vendis 


o 


24: 
í 


72. 8 
96-48 “o0 vifio fubtra 
exemplum oftendit: 
PROBLEMA XIV. 
203. Frültionem datam ag minores termmos Te» 


Lion faba Pr: 


ducere: hoc 


Ee fed 


48. p 


i quoti 
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: 5 
quoti 5 & 12 componunt frattionem quaefitam .— | 


I2 4 
($: 199) | | 
QjO.R.O-L L A-R.I U M d | 

204. Si ergo divifio fitper com ds 
maximam numeratoris ac denominatoris ( 200. ) 
fractio ad terminos minimos reducitur. 

GO R OLLA R LAU M. EIL 

205. Si numeratorem ac denominatorem fraćtio- 
nis datz fola unitas metitur; ad minores -terminos 
reduci non poteft. 

PROBLEMA. XV. 

206. Duas vel plures frattiones datas ad eandem 
denominationem reducere, hoc efl invenire: fractiones, 
quae datis aequales Junt, C9 comniunem denominato- 
rem habeant. E | 

R E'SOTLU TITO 

Cafus.-T. SifraCtiones du dentur tota fractio] 

multiplicetur per denominatorem alterius Exi grif 


2. 3 onde iconic Lia EL 
3 SU N 


p 


Gic. a ps 

Cafus II. Si plures dentur, tota quælibet fractio] 
vm led per factum s: ea U reli- 
— 4.5... 


i $44 7,310: 23 72 72. 
DEMONSTRATIO | 
Fractiones communem habere denominatorem pas 
tet ( S. 83. 182. ) ) Quod vero squivaleant primum! 
propolitis ec e eltper $.199.  conltat er-| 
go propofitum Q.e. d. 


PROBLEM 4A XVI 


207. Fradiones addere, 
]. di fraċtiones datz diverfos denominatores ha- 
buerint 


bus i 
tanti 
fuer; 

em 


furam] 
200, J| 


'actio- 
minos 


idem 
"ones, 
jnäto- 


factio 


j 
Dupn 


ractio 


om pas 
rimum 


tat er-| 


es ha-] 


CAP:IV. DE 


NUM: FRACT: 66 


1 


buerint, reducantur ad eundem($.206 6.) 
Tl. Addantur nümeratores (S. 2s ) & fümm:e fub- 
fcribatur denominator communis. Ex: gr; < 
[o 5 5 
1o 12 22 7 
Eid Ce cule e 
1$ 15 (8.206 = ES. a up A ( $. 105. ) 
2 T 2 =% 12 P 
Jesus — (S.206; 
pa zT "PRÉS ) 
Vip re 
Ee ps cl CM C Tq 
=z 22. 85 px EM 165.) 


DEMONSTRATIO, 
Cùm denominatores fint nomina unitatum ex qui- 
bus numeratores componuntur ( 5r. ) numeratores 
tantum adduntur. Quoniam veró addi nequeunt, mif 
fuerint homogenei (. 53- ) ad eandem denominatio- 
nem funt reducendi. (30-2. 
PROBLEMA XVI. 
208. Fraffionem datam ex alia data fubtrahere, 
RESOLUUTIO 
I. Si frattiones datæ diverfos habuerint denomi- 
matores reducantur ad eandem denominationem. 
(8.206.) 
I. Numerator unius ex numeratore alterius fib- 
ducatur ( S. 90.) & refiduo denominator communis 
: 3r b cR IT. 
füb(cribatur, Ex: gr: VEU v p. AR 
& —$3 52 —-. I9 [09 
SCH OLION T 
lio datu numero integro qi 


7, 


T6. 


209. Si fri 


Tadenda. m 
[13 
ab illo J[ubirahe l 


nia, tumerus integer vedi our ad 

fiat ionen “waje Tj pro denominatore umtates 

(S. 104. 3) Reliqui tunt E tonem Proble ma- 
i A 

tis XVI: & XV. il: Ex: gr? Sit numerò 2. addenda 

Baz fractio 
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é 


2 2 
* fractio -7 s poterit vel ita addi, ee , vel re- 
M 2! 


ducendo ad fractum => dein ad communem denos |. cum 


2 
- err vene n i nos 
minatorem cum fraCtione data —— I — —eritqué| | 5 
4 6 DEENS. diun 
2 P ) Ld » j 8 3 z » 
——M—4-Ga206)2-— — ($297)-—] 
015^) 30 S 3 T. 
2 iS 
at (S. 195.) 
: We uu 
Similiter fi à numero 2 fübtrahenda fatio 77? | 
^ 3 
2j 
| E Í 
[5e 


2xo. FraRionem ger frü&ouem aliam mulu 
tare. Ñ 
Ducatür numerator unius fra&ionis in numerato 
pom, & denominator unius in det »nominatorem altezius 
s jacta conitituunt frattionem quæfitam. - 


-- p S z 
Ex: gr; x "pue mume( 8. 303.) | quoi 
SM ETAT XST 
, (27) ose uli que 
Sit 3E A:B(S. 63) ZE & = T 3 
E OUDDCS.e)-rent DX DUM S 
D.C-—-r :GCS:61.) Ergo BD: AC gue tud AN 
($.187. 2 & AC: BD — - FG: T 144. ) hoc eft "m 
I ) FG 


e ( Sii — > EG ( ido ad e 


JA | 

) —3 | 
3 

itagué 
4 


erato 
Leziuss 


CAP: IV. 

SCHOL 
ari. Non miru 
gum revera divi 


is I 


gmi ultiplicare 
dium duarum partinn ter 
SCHOL 


WI- Li 


7 
3 per 2 multiplicandu 
upoR O 


212. Fra&iowm 


9 ik 
deme 4) dividere. 
3 


T. 2 3 
1 vr invertature.s, -=> l ferike 
]. Diviforinvertatur e.g. loco D CS scribe G 


(3) 
C25 


Ti. Diviforinver 


DE NUM; FRAC? 


ION. T. 


m, quod fa&tum: fa&oribus min 
io Jit guae m ultiplicatio vocatur. Ex: ge 


(7) 


L 


lus eff, 


Si integer 2 in — ducen 


f. DD 


5, 


per d efl, ac invenire dimi- 


Um. 
O N IL 


folus mamernior 


oyy 
10H? 


RESOTLUTIO 


queefitu s; qui fit e Qm BG 


D EIM o N.S 
Siquidem divifo 


T 


lividendum,: 


tum ( S. 6x. ) erit etiam. di 
Ne p, 
út quotus ad unitatem (^ S. 14 


ad ean e Genom prone 


inr 


RA T. I. 


dep S : | diviforem, 
1. ) Quod fi fraCtiones 
alicritnr (18.200. 


natorem. communem Rm Mut q. 63. 


merator fratüonis dividendæ ad numeratorem fi a- 


E 


»] 


9 


étionis 


fratiiones [int rāti 


| 
| 
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tionis dividentis ut fraĉtio dividenda ad fra&tionem | 
p | ccc AD Bul nr 
dividentem, hoc et AD: BC. — 5D: ED. $-155.) 
SADRU : | 
fed etiamgr,. iS — Gr (S. Gn R4. ) coni 
quenter. AD: BC. — -G:r( S. zr ) hec'elt] 
AD ..G E j F 
3c— r (S 63) = G (:S. 1oo. ); id eft, Af 


fractio pef fractionem e divifor inyertatur 
& inverfüs ducatur in. dividendum ($: 210, Qed | 
S.C HOOLIO SN. i 

213. Negue veró mirum eft; 
tegri offe poffint, una enim fra 
D millies 9c. contingere pot 


quod. quoti numeri tis 
70 alteram ter, quas 
A Appaket queo cum] 
8.) eas dividere idem 


efje, ac rationum rationes in 


PROBL ENA XX. 


E 


2x. Integrum ( 3 Jper feationem =S yvidere 

RESOLU TIO. 

I. Divi(orinvertatur ut in Problem:praecedente. 
H. Numerus integer datus.3 ducatur in numera] 
torem 7. diviforts inyerfi. | 
- JI. Fa&o fubferibatur éjuldem denominator 4 

; T I 
quod prodit 7 five 5 eft quotus quæfitus. 
DEMONSTRATIO 

Eadem e(t cum D xe e Problematis præ- 
cedentis ( S. 212. i | 
ore XXI. | 


215, Integrum cum fratto IE per integrum 


5 
cum fraito, 3 — dividere. RESO- 


tur 


In i 
diu 


gc 
er 
ge 
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Lüss 
Ito: 
qi 
lui 
eti 
LEN 
ver 


| s j me : 
| 
| CAP: IV. DE NUM: FRAC: 70 
onem 
rue] BOE SCOULCU TS I0: 
EE I. Reducatur nterqué datorum, ad eandem deno- 
155.)] i 1 3 s 
597| 1 
EU | NET e. Ua MED AR EE 
: A minatiohem feorfim ( $. 196. Jut fit 2y Ept 
A Sea aa 48 3 
joc eip e KU EE 
i E s d 4 n 
Een apos dh Siquidem funt pns CS. 3o.) feorlim 
V RA a 4.3 M 
ratur] fibi addantur ($.207. )utfit ^ om i 
Qued 3 d T 4 3 
Ü QE 2 o 23 
Ü EO 
LEFI ila 1 ; EEDEN S 2 4 
t b II. Reliqua omnia fiant ut S. 212. & invenic- 
, quas 206 s 
0 0571 ; Log is qe Dec ae Serapio S 
0 cum tur quotus N aims is (S.195.J 


* Eg: 
jvidert E per. floreno s 
; ; MAE 
nte. 


mera“ 


ator 4 ini 
quo us qu indicat 
Jerri 1 
geneus, M Mta v vero cum a d p nume 
3 præ-| m quo totibs,continetur. catorum unus, quoties uni- 
tas h altero (G: 59: ) evidens efl, eaim non numeros 
homogeneos, fed numeros unum uumeratum, ai vue 
numerantem ve[picere ( S- 29. ) jud dii n il- 
lud fophifma. Floreni duo equivalent 6o grofis. € 
etiam floreni 2, 8 offis 6o etiam. ae siali funt; frag 
reni tamen 2 | per florenos 2 Hyolicati Yüciint fo- 
renos 44 grofi autem 60 per già] 0$ 60 multiplicati 
EL qrodu- 


egrum 
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produc: unt 3600.7 


ovp EE 
Ol'€HoOs 


120: 


A qu 1 
in duol bus con 


4 — 120 o gro Wi 


z C 

2rz, Éxponi 
Sul E Muli f 
] e lin 


am m ducere 
tes » e numerum pi 
Ug numeru nn 
en lineam ang 


çonteny platio. ad geome no 
pidan. uti &i ipfa k Jar 
tra£ionem, divifionen eidem geometriae refervamus. 

IUMEONEE EN ODD ES em s : 


CARUT. V. a 


De potentiis numerorum, Gene fi pr efer tim ac 


Analyfi numerorum NG Q culicorum | Tra 
DEFINITIO Mi 

218. Si numerus quicunque. 2 in feipfum 
ducatur; fa&um'4 Numerus Quadratusipfe au- 
tem intuitu hujus Radix Quadrata appellatur | 3 
COROLLATGIUM. di 
219. Cùm fit-ut unitas ad radicem quadratam ita x 
radix B ipfum quadratum ( S. 58. 218. ) erit radix: | tas 
media proportionalis inter unitatem & quadratum 


( $133. ) DEFI- 


,DE POTEN:,ET RADIC 7A 


ICT OV LIV. 
adratus 4 itidem per 
taiplicetur,fadum 8 dicitur nu- 
TS WpUCATM) EE a ere ier PAR 
VETE CHDLCUJS AGU CUu,  -YAQIX. 2, ejus 1n. 
tuitu Radio” cubica. 
COKOL DARUI M, 

2am Cüm fit 1 * unitas ad radicem, ita radix ad 
ratum (:5.-58. 218. ) & ut unitas ad radicem 
ifa quadratum ad cubum ( ($5 8. 220 D erit etiam 
radix ad quadratum nt quadratun 120 cubum(S.141.) 
hoc eft unit as, rai lix quadrat 


m-& cubus incon- 
inua a eR unt ( $. 135. )& radix cubica eft 

s ex duobus numeris mediis continue propor- 

Tona ibus s iter unitatem & cubum, 

SXDEBORCT ONSE JUDA DA: EX 

222. Cum iftiufmodi multiplicatio in in- 

finitum poffit fieri, inde f&a orta generali 

nomine Pore; Petentie dignitates appel- 


“lantur, 


DEFINITIO IVR 

lignitatis cft numerus, qui 
indicat „quoties dignitas data per radicem ji 
videnda, ante equam ad unit atem PUR 
Ita exponens quadrati eft 2, cubi (S. 21 
920. ) 


DEFI NICIO A 
224. Omnes -ferme hodie diftingvunt di- 
gnitates optime per exponentes ita, ut Ra- 
dix dicatur, Diatas Ima. Quadratum Dignis 
tas 2dd; e 3tia &c Qui Arabes fequuns 
tür 


ELEMENTA ARITHMETICJE 
tur, fii gulis "potentiis peculiaria imponunt 
nominz,diver fa tamen. ab iis,quibus cum Di- 
oph:nto (a )utuntur Vieta (b)& Qughtredus 


(c)Norhina Arabum funt: Radix, quadratum, | 


cubus, quadrátoquadratum, feu biquadratum, 
furdefolidum, quadratum cubi, furdefolidum 
fecundum &c. 

Multi quadratum vocant. Zenfum Hinc 
compofita: Zenfifenfus zenficubus, Zenfizen- 
zenjfus žzenfurde folidus Cic. 

IL Y,P-OvT WIL E-S-I S- XIIK 


ui Arabum denominationes retinent, poten- 
fe quen «tibus utuntur. 


7 faepius 


ü de. 

Ex: gr 
ipfatn fequentes a; 2: z 
eV dia 53 4, 53 


Sia. fuerit Te erunt poten'i 


LE 
*aP a? a? &c. vel fi 


f 

3 

2—5 2 
cs T SOR 

729 2" — 16. &c. 

DEFINIT T [9] LVTIT. 

2926. Quántitatem ad dignitatem defidera- 
tam cvehere 1dem eft, ac invenire fadum ex 
ipa E! aliquoties in fe. duca emerge ns. Ex: mE 
2 cvehere ad diznitatem tertiam idem eit, ac 


invenire fidum 8, cujus fa&ores 2.2.2. 
EEI- 


ca) In libris: Aritbmeticorum, 
Cb) In I[agoge in artem Analit: 
Cc ) In clave Matbemat; c, 12. 
(u) 4n Geometria, j 


t. 5. 


; P 2; -— 
* 95» &c. itautfit 2754, | 


VE. 
TU 
fat 


ul [j 
ar. 
ro 
uj 


fes 


R 


nunt | 


n Di- 


redus | 


itum, 
tum, 


idum 


Hinc 


fizen- | 


voten- 


QZVUTS 


Jj 
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DETFINI IO. LIX 
2327. Ex diznitate dàta radicem - extrabere. 
vel latus educere idem eft ac invenire numee 
rum 2, qui aliquoties in fe ipfum du&us da- 
tam potentiam (exigir: o pens 
SG MO LI ON 


228. Cum 
ufum-habea 
aratorum: € cuborum IMUS. as adi 
v0 guadiutas ae, cubicas ex us omnium unita- 
tum quadratos. € sA numeros no[Je debet, quos 
fen quens tübula exhibet. 


a Mua À—JÀ AT REPERI. M tutti. 


, i 3|415 :|8 3|? | 
uidit zT mm a6] ag 2 TUN | 
[Cubi 42] 81 xz] óshos]aró[343 512|729 


DEFINITIO LX. 

529. Radix tam quadrata, quam cubica aut 
dignitatis fuperioris cujufcunque dicitur Bi- 
nomia, fi. ex duabus: Trinomia. fi ex tribus: 
Multinomia fiye Polyaomia, fi ex pluribus, 


BERE. partibus conftet. 


THEOREMA XXXVII. 
230. Potentiae ejuf dem gr adis Junt in ratione 
tantaplicata laterum, quot unitates habet exponens 
earundem: hoc efl; Quadrata habent rationem dupli- 
catam, cubi triplicatam: Quadrato-quadrata qua- 
druplicatam Ec. rationem [narum radicum. 
DEMONSTRATIO. 
Potentiæ prodeunt,fi radices A & B aliquoties in 
"fe ipfas ducas ( S. 222..) Quare cum ea lem radix 
Aad 
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A ad eandem radicem B eandem habeat. rationem; 
atorum componitur ex duabus, cuborum 
tribus ito-quadratorüum ex quatuor,reliqua» 
rüm po wm ex tot rationibus ig) libus, quot 
exponens earundem habet unitates. Ergo qua: irata 
habent rationem duplicatam, cubi triplicatam &c, 
botentize ret tioné t antapDcatamfuaruni radici, 
qüotuniates habet exp onens earunde.($.135. FOS 
Q.2.d. nos Pd REMA XXXD 

i2] } roportionalium, Poteutiae ede- 
Hoc eft fi radices fint pros 
; ] ji C9c. proportio- 
nalia. DEMONSTRATIO. 
xe eddem habent pw Ru don 
B.B: C CD; 


ns 


ntie » ifte 8.0, 


a Jupío 

: is alterius. 

; O-N T O, 

Numerus quai prot Wit, fir radix in fe ipfam due 

citur; ( S. 218, ) utraque ver pars radi e ii 

ducitur i C$:07.5 Q 

tüm componi debet rz0 ex fa 

ipia n hocetexquadeato partis mæ (S.218.)240 exfa- 

&o partis mæ in fecundam & ex fato adæ inpri 
hoc 


i 
E 


Lpy 
utramaue fimul- € 


[ Dan. 


clo partis prime infe | 


f 
«et 
jad 
éur 
AY) 


ter 
[17 


nem; 


orum | 
liqua» f 
quot | 


drata 
1 &e; 
adicü, 
:26. ) 
? ene- 
pros 
ór tioa 


catam 
C:D 
inter 


cOn 
duplo 


$ 


hoc eft 


3 feudi, € in 


CA9?;V. DE POTEN ET RADICS 


ex dup 
deniqué e: 


drato partis 


Ados 
2G 


e SS. 2d. 


SCHOLIO 


233... 


semplo fingulari multi 
tndicatur quo. n caju gr 


M eragiiw ied 


eum ferme magum quo figurae ih 
Sit radix binomia 34 


T 


50. 45 erit 


Radix binomia. 


Quadrátum 1 
115 QU uada us 
Jufigne hoc c tijiciu "n Mies di 


dis, tum 


TOROLLA 


ETR 
K L 


M 


234, Cùm parte dextrå fiye fecundá unitates, par- 
te finiftra five prima decades fcribantur ( S. 44. ) 
quadratum partis fecundæ in loco dextimo, factu 
duplum uniusinalte ram in loco fecundo. Quadratum 
den ugt üépart o loco à dextimo pone düm: 
SACRE HOLION IL 


dE c od 


| mae nullam 
fo Jü Wo ex m arte wna 
2 partis Jini» 
ut meri joi Wi po Jit 


3:7 CORGL- 


p dude o cyphrazju 
jujium locui occupent! 
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OLOR OL. L ANR D USM If 
236. Si radix multinomia fuerit; p partes duse aut 
plures finitimas habeahtur pro una é & etiam patebit, 
quadratum numeri cujt ufct unque componi ex quadra- 
tis fingularum partium, & ex factis duplis c :üjufcun- 
qué iem in omnes ipfa hac parte finilteriores, uta 
deò Theorema unum compofitioni omnium nume- 
rorum quadratorum fufficiat. 
Sog HO LsD oO N- Ih 
237. Sit radio 346, [unatur 340 ro parte una, 
êJ 6 pro LL erit C S. 232.) 
340 t ó 
340 t 6 
36 Quadratum partis IIL. 
2040 daa ex parte ILI in 1 €2 II par- 
2040 tem fimul. 
1600  Quadratum partis 1T. 
12000 
12000. Faita ex parie Lin LI. 
90000 JQuadratum partis I. 
119716, Quadratum. totius. 
CURO CNR U Monk 
238. Quò in loco fingula producta: ponenda-ex 
corollario primo,& ejus fcholio intelligitur- (S.234. 
235: ) Habenda nimirum ef ratio cy phrarum nume- 
' yis in fe invicem ductis adjunge: darum, 6 folitarii 
ponantur ut fibi debitum locum óccupent.( S. 43.) 
SCHOLIO N XV 
239. Extrattio radicis quadratae alids taedii-ple- 
na, facillima evadit, ubi quadratis per TU ua 
praefens corponendis operam priùs dederis. 
THEOREMA. XXI. 
240. Ex numero quocunqué dato radicem quadra- 
tam extrahere. 


RESO- 
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RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 


e ant | L Numerus propofitus diftingvatur in claffes, du- 
tebit, | 3$ notas claffi unicuiqué DAS initió à dextra 
adran | facto- Tot enim erunt partes radicis, quot claf- 
feun- ] Mes habentur ( S. 218. 236. JNetsndum autem quod 
uta- | €laffi finiftimæ fubinde nonnifi nota una fingunt, 


ume- | C$ 218. ) 
Il. Cùm in claffe. finitima reperiatur guade atum 


notæ sai timæ radicis ( S. cit: ) in Tabula radicum 
uud, (S. 228.) )queerater numerus ei vel zequalis; vel pro- 
| TER minor, & ex ipf o fübtrahatur; radix vero e ;jus 
poft lunulam fcribatur. 
TIl. Quoti inventi duplum pro divifore ponatur ad 
latus fübfequentis clafis cum priore fi quod fuerat 
7 refiduo. Tum in duabus notis finiftimis inquiratur 
par~ ^. novus quotus per Abacum Puythagoricun ( S. 95..) 
inventufque poft lunulam fcribatur: eft enim parsada 
radicis ( S. 232: 184.) 

IV. Sinus quadrati radicis, & faCti ejufdem ra- 
dicis in diviforem ( S. 234.) Tübdacatar ut in divi- 
fione fieri folet. 

V.'Quodf: operatio juxta regulam tertiam & quar- 


tatn, in ps claifibus iteretur, »prodibit radix quæ- 


lex | fita ( S. 236. 232. ) Q. e. € d. 
oak Do Ex ^ II | 56 (34. Radix binomia. 
ume- 9! - o- Quadratum Parit. 
itarii 6)5 [56 
i3.) 2j 77 Dup Fe P. Linalt: 
m 16" - Quadr:P. alterius, 
pre- ! $ / 
; O Sum; Quadr: Rad: 65 
reng Nililrefidui. e 
Item 


idra- IL 


Ma 2. 
Uri 


PROBLEMA 
im quadratam. ex fr 
érükere, cujus uumerator EF denominato 


SN 
guadratus. 


in nu 


Sat kaiga yminatore 


du ):Quadratum autem ex f 
dem numeri in Í e ipfum generatur, ( $. < 
dix itaqué quadrata tam ex denominatore qu ex 
numeratore feorfim extrahi debet ).e f 69 di 
K f Eo 45 nudi 
Tta radix quadrata ex p EE € Qr T 
COROLLARIUM N 


neri integri ad-fraĉtionem denomi- 
patoris dati reducantur, fi. per hunc multiplic entur 
& fatto tanquam numer atori de no datus 
fubícribatur, CS. 196.) fi numeris datus, a que 
dratus non eft ád fraCtionem reducatur cujus denomi- 

nator eft. quadratus, & ex fractione extrahatur radix 
( S. 241. ) fractio quze prodit, radicem propé veram 
exhibetiniftiufmodi partibus quas denominatoris qua* 
drati radix ipdicat, SCHO- 


20 1 
44 


Io 
eunt 


Fus 
32 
lo. 


dens 
36 


yelu 
nifi 

prop 
num 
jung 


| prod 


.| tefin 


24 


| 945 
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S C.H OE L Oa NASES 


243. Ex: gr: Sit ex 20 extrahenda radix prope 
Ubrd: quae non deficiat in partibus de imisymultiplica 


2000 
20 per centum,ut prodeat fraktio Fog 7 cujus radix 


44 : : : 
m wea Ue exhibet radicem ne quidem parte de- 


cima d vera magnitudine: deficientem, feu cujus defe- 


{ 
Gus minor eft quam qy Nam fi fiat quadratum 16 y. 
32 16 : 36 ; ; 
E ^v ( 8:232. ) aequale ute G.:207.) evi- 
dens eft, nec unitatem. ex decem deejje ad 2o; Nam 


36 i : | 2 
: à zs ; 2 
ioc [f major fraftio quam. To ( $. 197. € 198.) 
Similiter in alterius cujuslibet denominatoris parti- 
bus e.g. 6,7 &c. Radix prope vera invenitur. 


COROLLARIUM Ir. 


J 244« Quoniam numerum per articulum primarium 
| Veluti 10, 100, 1000 &c. multiplicantés eidem fion- 
-- mfi eyphras o, oo, ooo jungimus ( $.98. ) Rádicem 
^ prope veram in fra&tionibus decimalibus defiderans, : 
numero qui; quadratus non eft, 2, 5» 6, c. cyphras 
enti junge dexttorfüm,ó operationem continua; itaenim 
Jatog Prodibit radix prop? vera in partibus decimis, cen- 
uatu XJ 
Pu tefimis millefimis &c. &c. ( $. 243. ) 
ea. à SOHOLIOXNX'm,. 
“radix | 245. Ex: gt 5 SCA radix quadrata ex 
veranmi| a, rodibit 18 —- 
scu 345 prodibit 18 1— 


joie 345 


nomi 
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1 


57 

$45 CIR ioo | 
Y | |^ N 
2): 243 R. 
$ : | plo 6 
02 t com 
m | quac 
g6) 2100 | dnac 
np | tripl 
25 quad 
S [x c 

370) - 215 09 1 

2590 IT 74 
49 phon 
25949 Nit e 
1581 &e B. 

SCHOLIOSN II | 

o46. Si tabulis numerorum quadratorum pro ra-| 

dicibus ab x ufqué ad xooo utariss m iis evolvi poteft 


numerus quadratus proximé minor £0, qui ives claf- 3 
fes Jinifterióres occupat. lía fine ullo labore habens 
81691] 75 9- iur ires notae 
g | 64| 3:6 79tro priores e.g. in| 


— 


o0 nofiro cafu 294,plie 


— — 


588 ) 2 39 SP TM 
: 5 9 12 ves nobue THUEWLUtI- 
8r tur, fi tabulae lons 
53001 giùs extendantur, | 


. 899. lio 
THEOREMA XL. 
oy. Numerus cubicus radicis binomide componi- 
tur ex numeris cubicis dudrum partium,ex fafo tri- " 
pli quadrati partis primae in fecundam, €8. ex fatta va 4 


tripli quadrati partis focundae in primam. | 
de DEMON- | 


CAP: V. DE POTEN: ET RADÍC: 82 
| DEMONSTRATIO 
:L* Numerus cubicus prodit,fi quadratum perradicem 
Imultiplicetur ( S. 220. ) fed quadratum radicis bi- 
«| momize componitur ex quadratis partium, & facto du- 
| plo ex parte una in alteram ( $.232. ) Quare cubus 
` [componitur ex cübo partis" prime, ex triplo facto 
[quadrati partis primze in fecundam, ex triplo facto 
| quadrati partis fecundze in primam; hoc eft ex facto 
| tripli quadrati partis primze infecundam & fa&o tripli 
quadrati partis fecundæ in primam ( S. 182.) atqué 
[éx cubo partis fecundte ( S. 220. ) Q.e.d. 
SCHOLION I 
| 248. -Demonfirationem ocularem denuo fiftit exen 
| plum fingulare,in quo multiplicatio tantum indicatur, 
Sit e.g. 34 [eu 30 t 4 erit, 
3of4 Radix. 
16 Quadratum partis II. 


E i20 J 
yo Ta- n T 
iot 120 ) Fafa ex i in II. 
E laj- B 900 Quadratum partis 1. 
habens 6 4. Cubus P. I. 
notae 480 ) ; 

Lg in 480 ) Fofa ex quadrato II. jn.-I. 
4p ltte 3609 Fattun ex quadrato Lig I, 
ens à i 80 ) Faftum ex quadrato IL, in T. 
i£ lois x 3 
d 3609 ) Fata ex quadrato Tin TI. 

| 27000 Cubus partis [. 

7 993094 Cubus totius, 

nponi- $CHOLION s, 


31.5249. Si cu? faboblcurior hae i VEL 
RS )fcurior haec Wolfi vefof 

3 y e vabit ewm lunc in modum inftituta . ea d 
s faf nr qa n infütuia multiplicatio. 

| E 2 Sit diĉta 
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:|OCOKOLLARIUM' f | 

250. Cùm parte dextrá unitates, finiftra. decades| 
feribantur, &c. € S. 44. ) Numerus cubicus dextroe| 
in loco dextimo, fatum ex triplo quadrato partis fi- 


niftræ'in dextram in fecundo; faftum ex triplo-qua-| 
drato partis dextrze in finiftram in tertio, cubus de-l 
niqué partis finiftre in quarto loco terminatur, 
CS. 43) : 
COROLLARIUM IL | 
251. Si radix multinómia fuerit, duæ vel plures| 
notæ finiftimæ habeantur pro una, & continuo patet, 
cübum quemlibet componi ex cubis fingularum par- 
tium; radicis, & ex factis quadrati tripli quarumlibet 
fintfteriorum iin proximé- dexteriorem, 3temqué ex 
fáctis tripli quadrati, cujuflibet exterioris | in omnes 
finifteribres. : 
SCH OLEON MN 
252. Sit rddix 346. fume 340 gro parte ma vae 
dicis,erit 6 pars alizra,conequenter (. S. 247.) 


Su o 

346 | i 
90000" Quadratum P, J. 
12000: ) Fafa ex I. in I. 
I2000 J) 


1600 Quadratum P. II. 
115610 Quadratum PT. €? TT, fimul, 


2o : ? i Fatizex P. LIT. in 1. 5 LL. fimul, 
2d 6 Quadratum P. LL. 
27000009 Cubus P. 1. 
36090000 


3605000 X Fafa ex Quadrato P. I. in 1I. 
3600000 ) 


480009 | | 


eecades 
dextros 
artis fi-| 


lo:qua-| 
us des] 
ümatur,| 


plures| 
) patet, 
m par- 
milibet 
jué ex 
omnes 


nul, 
fimul. 


n—— enn 
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480000 ) Fataex Quadrato Plin I. 


: 480000 
480000 


64000 Cubus P. 1I. 


de eon ) Fafa ex Quadrato P.L6) Il. 
693609 2 in P. III. 
Em ) Faa ex Quadrato P. II. in P. 
2249 3. T E? I]. fimul, 


12240 
216 Cubus Partis II. 
pes Cc MS. u 

41421736 Cubus totius. 

Notandum fcilicet; feftionem numeri: m duas par- 
tes arbitrariam. efle, cumqué Theorema- genti aliter 
de vadice wicunqué in duas partes divifa fi atuat,idem 
quogié ad quamlibet fetionem applicari poteft... e.g. 
numerus 346 non [olàm in 340 € 6, velin 300 € 
46, fed etidm in 195 & 151, in 89 & 257 Eiin duas 
quafeunqué partes alias flante T heoremate dividi 
potefl: id quod etiam tentanti palam fiet, modo note- 
tur, fi numerus divijus non habeat adjuntos geros, 
faka omnia cum fint unitatum, feribantur in locó us 
nitatum. 

Caeterum idem valet in mimeris quadratis, imo in 
genere in omnibus potentis. 

Quod fi cui haec-obfeuriora, is eadem omnia potes 
vit invenire eó-modó qui in fcholio Il. S. 249 datus 
eft, fed multiplicatio prolixior evadit. Ne tamen quid» 
giam obfeuritatis remaneat, fecabitur cubus radicis 
trinomiae in difas partes fub tempus praele&ionum, 

COROLLARIUM IL 

253. In quibus autem locis fingulà terminentur 
fatta, ex corollario primo ( $. 250. ) colligitur: ha- 
benda nimirum & hic eft ratio cyphrarum nume- 

F4 tis 
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ris infe invicem du&is addendarum, fi folitarii po- 
nantur,vide in fcholio II. Exemplum $. 249. 


PROBLEMA XXIV. 
254. Ex mimero dato radicem cubicam &xtrüdiere, 


RESOLUTIO & DEMONSTRATIO, 
I. Nurherus. datus diftingvatur in:claffes tres notas 


unicuigué affignando, initió-d dextris fatto. Etenim | 


ex tot notis radix componitur quot claffes emergunt, 
C S. 220. 247.) claffis veró finitima unam vel duas 
totas habere poteft, 

I. In tabula radicum ( 8. 227. ) quzeratur nume- 


tus cubicus eô. numeró proxime minor, qui in claffe | 


Üniftima continetur nifi ipfe in eadem inveniatur; 
atque ab hoc fübtrahatur, ejus veró radix poft lunu 
lam feribatur, eft enim pars prima radicis. (920, ) 

ill. Quotfi inventi quadratum triplum(S.o 7:250.) 
ponatur pro divifore ad latus fübfegüentis:claífis cum 


priore fi. quot fuerit refiduo. Tum in tribus aut qua | 


tuor notis finiftimis inguiratür novus quotus per a+ 
bacum Pyth: € S. 95. ) ) inyentufqué poft- lunulam 


fcribatur: eft enim pars fecunda radicis. (S.237-193:9 


IV- Divifor ducatur -iù novum quotum, & produ- | 


étum feribatur fub nota tertia primæ claífis à finiftrig 
numerando; füb nota veró fecunda dictse clafis ter- 
minetur fatum ex triplo quadrato novi quoti in præ- 
cedentem, fub: dextima deniqué cubus novi quoti, 
Hiec tria fata in unam fümmam colle&taexnotis ni 
meri cubici fapraferiptis fübtrahantur Gen. ae 

V. Quodfi operatio per reliquas claffes juxta re- 
gulam tertiam & quartam continuetur,prodibit radix 
quafita | ( $«251. 184. ) Ex: gr: 


47 


2 
Rad 
ven 
min 
fact 
tus 


4 
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m | 
ii pos |- 47 4837|928/. 362 


| 

Tripl: Q. PL feu Divifor... 27) 20 437 
1 1Y. 

| 


| Foc:ex Divsn Quotum | 62 
here | Faticextri Q.novi Q'npraecz 3i ay 
SATE Cubus novi Quoti. | 216| 
notas Summa Fattorum. 19 [a 56! 
enim | Ty: Q. P. Lfeu Div: 3888) 781,028 


gunt, | Fatrsex Div:in quotum. AU 
| 


‘duas Mex Ir: Q.N.Q.in praeced: 4232 
Cubus N. Q. 1.8 
ume- t Tai TN Lc mm 
T xusnma Fatiorum 781.9028 
claffe EAA DTI aa r E A 
iaturs | t 000000 


lunu PROBLEMA XXV: 

20:) |. ^ 255. Radicem cnbicam ex fyatiione cxtrahere;cu- 
50.) | jus numerator © denominator, tubus ef 

cum | RESO!UTIO & DEMONSTRATIO, 

qua= | --Eódem quo fi odó patet radicem fi- 
erae | enlatim ex numer 

ulam | dam elfe. 


zs 


74 


aS. oj dm 


More & det 


xy. f 2 ze 64 4 

d |^. Tta radix ex i -:eft 5 HI: T eft F 

iftris COROLLARIUM I ; 
ter- 256. Hinc etiam eódem quó fupra modó S. 242. 
præ- | Radix prope vera in fractione dati denominatorisn- 
uoti, - | venitur, fi numerus,qui cubus non eft per hujus deno- 


shu» | minatoris cubum multiplicetur, & radici cubic ex 
- fatto extraCize tanquam numeratori denominator da- 
ite- | tus fubiiciatur. N 


adix SCHOLION T 
257. Ex: grs Si ex: 3a exirahenda radix cubica 
: 


REESE am 13)» j 
prope vera defettu minore quam. "^, ducatur 1% in 
512 
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| 

s12 cibum ipfius 8, & ec fatto 64d extrahatur ra- 
18 2 

dix cubica 18. erit zd fon z TT radix. prope. vera 


cujus defe&us efi minor quam -nam fi elevetur ad| 
cubum id ut Jupra inguadratis apparebit ( $.243. )| 
COROLLARIJ M 1. 

258. Im inde ulteriùs etiam ($.244.) confequi- 
tur. Radicem propé veram in fraĉtjonibus decimali- 
bus inveniri fi refiduo numero qui cubus non eft 3, 
6,9 &c. cyphrz à dextris jungantur pro decimis 
centefjmis, millefimis pártibus & operatio juxta S. 
244. continuetur, 

j SCHOLICN 1. 

239. Ex: gr: Sit extrahenda radin cubica ex 3, 


; 44 
eam vepertes UE 


3 (d 


ERR 
588) 2561000 
2 asp 

6/72 

164 
241 |984 | 

14 |o16 
Sc HoOrTlO NN xr 
260.. Si tabulis numerorum  cubicorum utaris 
idem 


‘idi 


ir ra. 


tur ad. 
43. )| 


fequi- 
imali- | 
eft .3, 
ecimis 
xta S. | 


| 


| 
eX 3| 


taris | 


^ vera 
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: n N eret A SU 2, 
‘idem compendium facere licel quod upra Q. 246. in 


246 
-extrahenda radice quadrata. cemmendavimus, 
ROBLEMA XXVI 

>61, Examinare extraftionem. radicis quadratae 
ac cubiti, ^ RESOLUTIO. -— . 

T.. Radix quadrata. inventa ducatur in fe ipfam, & 
facto refiduum fi quod fuerit, addatur. Quod fi nu- 
merus prodeat, ex quo Radix extracta; erit numerus 
inventus radix quadrata dati vel exacta, vel fi.talem 
non habuerit prope. vera. ( S. 218. ) 

1857 Ex: gri Radicenr Qu 
857: " VERAM ex 345 fupra 


1dratam prope 
2 045. inveni- 


; 57 : 7 ; 
1999 mus 18.5 Dur radicem 1857 tà 


285 4 SRI C) 
uio. Jei[am, E jao 3448449 addere- 
1857 - fiduum 1551 prodibiti merus 345, 


e 09 ew guo extraliio fieri debebat, gua- 
448449 s duor typhris auus mi dn extratlione 
ye 9T adinveniendas cencefimas fatum fuerat 

3450900. 

Ij Radix cübica inventa ducaturn fe ipfam & fa- 
Cum dehüo in eandem. Produ&to pofteriori addatur 
fi quod fuerat refiduum. Quod fi numerus. prodeat, 
ex quo extraCio faia, operatio rité peracta. (S.220.) 


144 — Ex: gr: Superis: f. 259 radix ex 3 


Eoo 44 D 
576 eft entrata 1 ———. Due hanc radi- 
516j cem 144. in fe ipfam €$ fattum 20736. 
144, ..— deuuo in 344. Produtto.alteri 2985084. 
20736 adde quod fapra vefiduum erat a4oxó. 
MANC "ggregatum efr.3 [ex cyphris auta 


782944 ui in operatione faum fuerat. 
82944 
20730 
2985984 
14oró 
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9r ELEMENTA: ARITHMETICJE 
THEOREMA: XLI. 


262. FExponens rati 


D'E'MOÓNSTRÀTIO 
Quadrata habent rationem" duplicatam; cubi tri- 
plicatam; & in genere potentize cujufeunqué gradü 


ûs 
rationem multiplicatam fuarum radicum. ( $.230. JJ 
Quare cum exponens rationis compofitv fit zequalis | 


facto exponentium fimplicium (§. 188, ) & cum ilte 
exponens fimplicium rationum idem fit in omnibus 
rationibus ex quibus componuntur duplicate tripli- 
catz & in genere multiplicatoe quaecunqué rationes 
( $.135-) Si ducatur bis in fe erit exponens quadra- 
tum. Si ter cubus &c. hoc eft exponens rationis du- 
plicatze erit quadratum ( S. org; ) triplicatze enbus 
($.220.) & in genere multiplicatze cujufcunqué-ra- 


tionis exponens eft potentia exponentis. radicum. | 


( $.222. ) Qe. d. : 
THEOREMA XLII. 
263. Sex divilione numeri quadrati per quadra- 


tum, cubi per cubum, € in genere potentiae cujajcun- | 


qué per aliam fimilem numerus integer prodit, etiam 


ex üivifione radicisper radiceminteger prodire debet. 


D'EM' ON STRA TIO. 
Quotus ex divifione numeri quadrati per quadratum, 


cubi per cubum,& in genere potentize cnjufeunqué per | 


aliam fimilem emergens eft exponens tationis qua- 
dratorum, cuborum, vel in genere potentiarum fi- 


milium fe mutuo dividentium (S.114. )Adeoqué qua- 


dratum, cubus & in genere potentia exponentis ra- 
gicum ( S. 262. ) Quare cum quotus ex divifione po- 
tentize unius per aliam eft numerus rationalis integer 
per hypoth: erit idera quotus numerus rationalis in- 
teger 


ufüem | 


bi tri- 
'radüs | 
130. 2 
qualis] 
n ilte 
nibus 
tripli- | 
iones 
ladra- 
is du- | 
cnbus | 
lé ra- | 
icum, 


adra- | 
ijcun- 
eliam 
lebet. | 


tum, | 
lé per] 
qua- 

m fi- | 
qua- | 
sra- | 
e po- | 
eger 

sin- | 
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teger quadratus, cubus.velpotentia alterius gradüs. 


'Sed quadrati cubi & enjuftunqué potentix numeri 


rationalis Integri radix etiam numerus integer ratio- 
nalis e/fe debet. ( . 222. ) Ergo exponens radicum 
hoc eft quotus ex divifione ra icis per radicem nu- 
merus integer rationalis efle debet. Q.e.d. 
COROLLARIUM. 

264. Quare fi radix radicem non metitur,nec qua- 
dratum quadratum, nec cubus cubum, nec potentia 
quaecanqué aliam fimilem metitur (S. 66. ) confe- 
quenter fractio integro major ex itinfmodi quadra- 
tis, cubis, vel potentiis qubufeunqué fimilibus com- 
pofita ad numerum integrum irreducibils.(S.195.242) 
THEOREMA XLIV. 

265. Si numer) integri non datur radix in inte- 
gris, nec dabitur perfraos. — 

DEMONSTRATIO. 

Ponamus- dari numerum fra&tum, qui fit radix, ex 
ejus itaqué iterata multiplicatione per fe ipfam pro- 
duci debet numerus datus ( S. 222. ) fed quotief- 
cunqué fractum per fe ipfum mu'tiplicas, »rodu&tum 
femper eft fractus (C S. 210. ) ifqué in preefentica- 
fü: ad integrum irredueibilis. (S. 264. ) Quare cum 
numerus datus fit integer ex hypoth: fra&us ejus ra- 
dix effe nequit. Q.e.d. 

COROLLARIUM. 

266. Jam cum numeri primi in fe ex nullo alio 
alio numero in fe aliquoties du&o oriantur, ($.67.) 
Ex numerís primis in fe nulla radix perfe&ta extrahi 
poteft in integris. ( S. 227. ) adeoqué nec per fra- 
étos dari poteft. ( S. 265. ) 

HYPOTHESIS XII. 

267. Interdum utile eft extrattionem va ticis tantum 
indicari praefertim fi perfetta haberinonpoteft. Eft au- 
tem fignum radicale fequens (V ) cui in vertice prag- 

praefi- 
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figitur exponens dignitalis, fi altioris gradás, quam 
quadrata fuerit: Ex. gr. Va denotat radicem gua- 


3 7 ; 
dratam ex 2, y. S denotat Radicom cubicam ew =. 
y 9 e 


S007 E EON 

268. In Geomotvia €F: Analy]i demonfirabitur,ta- 
les. radices, quae aftudari non. poffunt, effe ad uni- 
tatem ut reĝan lineam adveciam aliam, confequent er 
numeros (S. 9. ) eofqué irratiouales; cum eo hypo- 
thefi rationales non fint. Dicuntur vulgo numeri Sur- 
di; quamvis olim hujus vocis significatus ftriCtior fue- 
rit. (b) Etolim, & nunc interdum Radicales appellaa-, 
tur. 


m 


CAPUT VE 
De ‘Regulis - Proportionum. 
THEOREMA XLV. 
269. Si fuerint quatuor. quantitates proportion 


les, fattum extremarum aequale eft fatto mediarum: | 


DEMONSTRATIO. 
EES A:B =Æ C: D per hupoth: 
4 3 & ( §. 132) Ergo AB? BC 
OH c we DE -— CD: DC($.159.) fed CD 
— DC ($.182.) igitar AD — BC ($.126.) Q.e.d. 

THEOREMA. XCVI. 

270; Si fuerint tres quantitates continu? proporti- 
onales; fatum extremarum eft aequale quadratoqe- 
diae. 

DEMONSTRATIO 
AE ER N Quoniam A:B. — B : C per'hy- 
2 ,. goth: erit AC — BB ($.269.) 
T6 16. ed BB eft quadratum ipfius B 
NECI PES 

(b) Stiphelius in Arithm: L2. (12.9134. 


(S-: 
| quac 


i 


I 


quam, 


qua- | 
X 5. " "Rt apmuale- alteri fatto. ex dual ds BC 

D fit aequale alteri fatto ex duabus altis BC e- 
| runt factores reciproce proportionales. hoc cfi: A : B 


T, d- 
| uiti- 


L 
ren 


ipo- | 


| quenter A : B. — C: D (Sergi. ) Qed. 


Sur- 
'füe- 
Ilan- 


ong | 
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TL 
Mlm 


M: 
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| 
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(8. 218.) Ergo faftum extremarum AC zquale eft 


| quadrato mediz Q.e. dl. 


THEOREMA XLVI. 
oyr. Si faum aliquod ex duabus quantitatibus 


— 


DEMONSTRATIO. 
AC: AD = C:D( $. 153. ) fed AD — BC per 
Inpotl: Ergo AC : BC = C: D( S. 152. ) conte- 


COROLLARIUM. 
272. Siitaquéin ferie quatuor quantitatum fatum 


| ex feciinda. in tertiam æquale fit fato ex prima in 


quartam erunt quantitates iftz proportionales. 
SCHOLIO XN. 
273. Sit Ex: gr: 6 -4 — 8. 3, fatta. ifia ofkies 
in proportionem re[olvi poffunt, videlicet. 


6:8 tur STO OT 
6:95:41 & 8:1— 6:3 
EN — 3:6 3:0 P8 
J:3 — 8:0 niu c 6758 


:6 : 
PROBLEMA XXVII. 


274. Inter duos numeros 8 €9 72 mediumgpropore- 
L 


| tionalem invenire. 


RESOLUTIO. 
T. Datorum unus 72 multiplicetur per alterum 8. 
$- 97.) 
II. Ex fa&o extrahatur radix quadrata 245(S.240.) 
erit haec numerus quzefitus. ( S. 270. ) 
PROBLEMA XXVII. 
275. Datis duobus numeris 2 E 8 invenire terti- 
um proportionalem. 
RESOLUTIO &C DEMONSTRATIO. 
Siquidem per /pothi; 3 numeri proportionales effe 
debent, 
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Ea ent, fecundus latorum g ducatur infe ipfum, jam | 


ale fit (a&to extremorum 


wi quadratum 6p 
(5. 370. )dividátur dei 
32 eft numerus i FX CS. Sq ) Q.e. fd. 

PROBLEMA XXIX. 

276. Datis tribus nameris 3, 2,5 invenire quar- 
tum propogtionwien. 

r prs oau TAY 

I. Secundus 12 ducatur in tertium 5. 

Il. Factum 60. dividatur per primum. 3. . Quotus 
20. eft quartus numerus quiefitus. 

^D E MO N S T-R AT I'Oi 

M per Anpoth: quatuor numeri proportio- 
nales effe debent, factum ex fecundo in tertium erit 
æquale fafto ex primo in quartum ( §. 269. )Quodft 
ergo hoc factum per primum dividatur quotus elt tera 
minus quartus ( S. 184. ) Q.e.d. 

SC HOLION:' 

277. Refolutio hujus Problematis vul; o Regu'a Trium 
appellatur; quia ex tribus numeris inveni Mur quartus. 
Ufüs ejus ampli/fimus tam in vita communi,quam in 
fciehtiis. Hinc Regula aurea vocatur. Fucilé autem 

apparet hac Reguld nalibi effe utenit: d nifi namero- 
rum datorum proportio interveniat. Exsere Sit Vas 

. ingens agat repletum, quae per exaguum Jora amen enef 
finat. Ponamus intra 2 Minat primi ej 
las. Inveniri debet« quaa tei mare T 
Tres jn hoc A Ü 
Enimvero vel ipfa. e. pel r in dins. ra ini- 
tium celerius, ditis tardius effluerez: conféqueuter 
quantitatem aquae effluentis non effe tempori propor- 
tionalem. Quare haec quae[Hio per regulam trium 


Jolvi non poteft, 
COROL- 


eg 
le 


& 64 per prim! qum 2, quotus | 


27 
ext 
! . 
parti 
vidit 
Ji 
vidai 
valer 
NUS 


grae 
aequ 


28 
&c. 


njam 
Orum 
uotus 


quar- 


uotus 


ortio- 
| erit 


modii | 


[t ter- 


"rium 
ILS. 
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putem 
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enter 
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QOROLILARIU JM. 

278. Siquidem ut unum totum refertur ad fuas 
partes ita aliud quodlibet totum poteft referri ad fuas 
partes. Denominatores verò fra&tionum funt tota, 
(S. 51. ) Data quelibet fractio converti poteft in ali- 
am aequalem denominatoris dati. 


2 4 * * D 
Ex: gr: Sit fraCtio—— convertenda in aliam,cujus 
3 


* 20 LL 
denominator 30, reperietur ea E ( S. 197.) feili- 
cet per Problema praecedens. 3: 2 — 39:20 

2 


343 4o (| 20 
6 


co " 


— 


6o 


COROLLARIUM IH, 


279. Siergoinveniendas valorfra&tionis alicujus, 
2 IS 
ex.g "OR floreni quot zequivalent grofis; Numerus 
ju n . F . š 
partitm, in quas integrumaliquod communi more di- 
viditur pro denominatore fümendus. 

Jta. cum apud nos floreuus unus in 30 groffos dia 
vidatur, ex allato exemplo apparet 20 groljos aegui- 
valere duabus tertiis unius floreni. Sed fiquidem u- *. 
mus cubitus dividitur in 24. digitos fi fiat per coroils 

"n 


praecedens 3 : 2 — 24 : 16; fraltio F unius cubiti 
aequivalebit digitis x6. 


COROLLARIUM T. 


280. Si verò denominator affumitur ro, T00, 1000 
&c. fractiones datze in decimales convertuntur., lta 


repes 
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; 2... 6666 Ri 
T'eperienms z — Tos Ec. ih infinitum. | 
4 08003 ARST 

$.— 103 7 - 10990 J^" ^ | 


SCHOLION- IL | 


2o81. In fračionibus decimalibus denominator o- 
mitti folet, quia ex meris cyphris EF unitate praefixa 
confiat, in ejus autem locum punuin (~ ) numerato- 
ri praefigitur, € loca vacua cijphri veplentur ita ut 
una cyphra praeponatur, fi fra&tionis numerator una 
uota €F denominator xoo,duae cyphrae praeponuntur, 
Ji fea&ionis denominator 1000, €? numerator una no- 
ta; 3 cyphrae praeponunzur, [i denominator xoooo €$ 

I 


numerator ung nota &c. Ex: gr: loco too foribimus 
1 


1 
:locó. ——— ftribimus o. oor foc .0,000I 
o . oz; loc cssc feribimu loco roo 


A A 


23 4 
c m2 Ios. — paames Ji 7 )9: d—, rA 
Ec fimiliter — i cexprimuntur 0.235. 5777575 5.0047; 


2 " 
3$ a 1 ; 
3 ioooo[tribitur 3.90023. Facil? emm apparet citjuf- 


modi fit,hoc eff,an decima centefima aut millefuma-- frac 
Rio? Multus harum. frafionum tm Matheji ufusquas| 
primus in condendis tabulis finuum adhibuit sjoannes 
Regiomontanus. 
SOH OT OON G 
282. Quae in commercium veniunt, pretiis fuis pro- 
gortionalia funt; pro duplo ` euim mercis duplum, pro 
triplo triplum [olvi debet. Dató itaqué pretio-eujuf- 
dam mercis datae in quantitate aliqua ex: grz impon- 
deribas menfuris Ec. per regulam trium invenitur 
five -pretium quantitatis cujujcunqué alterins datae, 
five quantitas mercis dato cuicunque alteri; pretio 
refpondens. Ew: gr: pretium 3 librarum id 4 Tha-| 
leri 


leri. 
liby 
ad j 


0r 0- 
wfixa 
Fato- 
lu ut 
rua 


IU S 


D NO- 
00 €$ 


bimus 
-000I 
0947, 


 cujuf- 


; fral 
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S pro- 
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npon- 
emitur 
datae, 
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" 


Tha- | 
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leri, quantum eft pretium x2 librarum? Cum fit it 3 
librae ad 17 libras, ita illarum pretium ( 4 Thaleri) 
ad pretium larum, hoc quidem ita invenitur. 


| gL.: zb —s Th: 2 
A c BMC 3 
T E. 
o8 
6 
| Ern 
| 2 


: 2 
Tiem 3 librae veneunt 4 Thaleris,quot 22—- Tha- 
r 3 
2 


leris? Cum fint ut 4 Thaleri ad 2277 tag librae 


ad quaefitas; harum WWETUS ite inveni 


á "ur. 
4 Th: 22 T. Iiaqs 
gom 3 
s 4268.(r7 
68 4 
28 


Hine fimul patet, quomodo Regula Trium esami 
netur, frilicet fi faftum extremorum divifum 
per unum numerum ex dutis ‘mediorum veftitu- 
at alterum. ex datis mediorum, operatio rite pera- 
Ga ( S. 269; 184. »» 


SCHA OLION, ry, 
283. Similiter merces operariorum eff tempori 
| Proportionalis, quá laborant, Item quantitas laboris 

tempori aegiliter. divifo ex: gr: in horas dies £c, 
eji proportionalis, ex: gr: ntra duas horas. 6 libri 
folia parleguntur: quanto horarum fpatio 360 perte 
8" poterunt. ^ * 


G2 6F:360 
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QE: 360FP —z 2H: 


pius 6) 720 C 120 
720 6 

12 

12 

oo 


SCHOOLIN VY, 


284. Si numeri dati fuerint. heterogenei, non ean- 


dem proportionem habent, cum rebus ipfis refponden- 
tibus; ad homogeneos igitur reducendi, Ita Thaleri 
in florenos, floreni in gro[ós, gro[]i in folidos, librae 
in [emuncias, horae in minuta ESc convertuntur. eX: gr: 
3 librae- € 4 Jemunciae veneunt 36 florenis E? T4 | 
grojjis, quanti librae 2 venient? quia libra ung mer- 
catorum conflat Jemunctis five nofiro idiomate ma 
Zótów 32 calculus erit ejufmodi 
3L.4 S:2L— 36 HF. 14 gr: 


32 32 3o 
96 64 1o$0 
4 I4 
— Mixcsesuun 
100 * 64— 1694 | 
64 
4316 
6564 16 
e 4 
X00 ) "j5oo16 ( 790 Too Uz5 
7 


— 


oo ; 4 / 
Hoc eft roo S. : 64S — 70016-81.: 700 25 7 8r: 
Ínveniatur itaqué valor florenorum 
Io 


‘Scilicet $0) 700 (2330 feu grof 1o, 
60 


Joo 


x $1 igi- 


| CAN- 
nden- 


librae 
X:gr: 
E914 


mera 


= MA 
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Si igitur 3 librae 4 femunciae. veneunt 36 flore- 
j offis 14, 2 librae venient 23 flor: € grof]: 1o 
; 4 
€ praeterea unius grofi 23 


SeHOLION VI 

285. In fcriptis Arithmeticoyum Regula Trium 
inverfa occurrit per quam terminus datorum primus 
multiplicatur per fecundum, & factum. dividitur per 
tertium; contraria ratione. qua in regula trium dires 
fa ufi fumus ( S. 276. ) quia fcilicet termini. contra 
naturam proportionis ordinantur. Sed. ed opus non 
efl, fi numeri dati prout proportio exigit ordinentur. 
ex: gr: 125 Milites operi extruendo 6 menfes imy eue 
dunt; quot milites requiruntur, ut idem opus intra 2 
menfes conficiant. Evidens eft, quot. fit ut fpatium 2. 
menfium ad fpatium 6 menfum, ita numerus militum 
qui opus intra 6 menjes conficiunt. ad numerum fili 
litum, qui idem opus intra 2 menfes conficiunt. | Quo 


minore enim tempore conficitur opus, eo major mili- 


tum numerus requiritur. En calculi typums 
2TÓ —— 125: 375: 


6 


2) 15e (375 


SCHOZLION / YI. 

286, Interdum iterata Regulae trium applicatio» 
ne opus efl; antequam numerus quaefitus inveniatur, 
Eu vulgo pro peculiari Regula venditatur €2 ab aliis 
Regula de 5, de 7. a6. aliis Regula compofita äppel- 
latw. Ex: gr: 300 Thuleri dumb intra. 2 annos u- 
furam-42. Thaleros ( fi nimirum d xoo accipiantur 7) 
quahttam ufuram dabunt 2000. Thalerorum per annos 
12. Hic per Regulam trium invenitur quanta. ufura à 

3 2000 
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2000 Thalerorum.expettanda fit intra 2 annos; de~ 
indè per eandem inguiritur quanta ufura intra 12 an- 
nos fütura fit. 
300 : 2000 — 42 t 
a 
300): 84ooo (280 
ó 


3360 (1680 


SCHOLION YII 

287. Exempla iftiufmodi per regulam trium femel 
applicatam [olvi,pojjunt.. Cùm enim in noftro cafu bis 
goo Jhaleri eandem dent ufuram intra. Tantum, 
guam 3oo inira duos, C7 duodecies 2000 tantam 
intra T annum, quantam. 2000 intrü 12 annos mimiti- 
plicatis terminis prioribus per temporum circumflane 
tias ita inferatur: 

6oo Thaleri dani ufuram ( intra. annum feilicet )) 
42 Thaleros, quantam dabunt duodecies 2000, ideft 
24900 Thuleri ufuram (itidem intra: annum 1) 

600, Th: 


s; deu 
L2. (lij 


femel 
n bis 


WM y 
nian 
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6oo Th.: 24000 TŒ 42: 


600) 1508009 (4689 


6 


40 
86 
48 
ES | 
o 

Si aliquando contingat terminos noniullos contra 
naturam proportionis dari, fat, quod faciendum 
S. 285. praeferipfimus. Pofterior haec methodus 
priori praefertur; quod. in iland frattiouum taedia 
faepe prolabamur. ; MET 

SCHOLION X. 

288. Dantur €? alii cafus, in quibus iterata ree 
gula trium adhibenda.Jta fi commune fociorum lucrum 
vel damnum inter cos difiribuendum, toties applica- 
tur, quot funt focii, €? inde fpeciali nomine appellatur 
Regula Societatis, ; 

Eft enim. ut fumma collatarum rerum ad lucrum 
vel damnum commune, ita. collatum quodlibet partia- 
le, ad lucrum. vel damman. partiale ipfi re[pondeus. 
Ex: gr: Lucrum commune trium perjonarum efi 2000 
Thalerorum, collatum xmi 1000 2di 500; tertii 3005 
inveniri debent lucra partialia fingulis Con enientiae 
En typum calculi. 

Collatum primi xooo Thal: 


Secundi 500 
Tertii 300 
Summa Collator: 1800 


G4 1800 Th: 
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1800. Th; : 1000 Th — 2000 Th. 


2. 000 
2 
1800 ) 2000000 ( Imr 18 
18 
"20 
18 Lucrum primi. 
20 
18 
20 
1800 Th: 500 Th = 2000 
2 000 
1800) | 1000900 (sgg sies 
18 
L4 o 
100 
90 Lucrim fecundi, 
100 
90 
IO 
1800 77:300 Th.— 2000 
: 2 000 


SE 6 
1800. )  6o00000 ded ux 
l 54 

60 

54 

60 
SE 

6 

Examen. 


Lucrum tertii 


xir 


11 


Qu 
nu 
fit 5 
Siu 


"I 


P?rys 


[S1 


I] 


A 
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3 
IIII g , Lucrum primi. 
1o 
S5 vl CMT 
550./ 718 Secundi. 
6 "* Do 
SOQ cp Tertii. 


2000" Th. Lucrum Commune. 

Quodfi fuerint "praeterea. cireumfiantine temporis, 
collata fingula ducuntur in tempus fibi debitum ut 
8. 287. aut iteratur Regula Trium per $..286. Ex: 
gry Trium Perfonarum. lucrum, commune fuii Q000 
"Aureorum. Collatum primi Yoo. per. menfes 16: fe- 
cundi t40 per menfes 10, terti 300 per monjes Ts 
Quantum fingulis debetur. Duftis collatis in tempora 
numerorum produ&orum 1600,1400 €7 2100 Summa 
fit soo : erit proinde, < ; 


Summ: Coll: = Coll: par: lee 
n Dd 
ioo 1600 — 9000 : 2823 sr 
EN 39 
"S00: : 1400 — 9000 : 2470 r$ 
: e 45 
5ío0  : 2100 — 9000 : 3705 cs 
- Examen Nr 
27 : 
2823 "217 Primi. 
30 
2470 r Secundi, 
ME. 
3195 ^51 Tertii, 
9009 Lucrum Commune. 


f SCHOLION X. à 
289. Sunt quaefiiones aliae quae. calculum eutie 
dem 
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dem requirunt, ut cim in medicina Qut artibus. alis, 
ex data ratione, quam pondera mifcibilium inter. fo 
habent, inveniuntur pondera mifeibilium vequifita, ul 
mixtum aliquod integrum fit ponderis dati. Ex: gri 
Tria fimplicia compofitionem- alicujus tnedicamenti| 
ingrediuntur dofis unius eft 4 alterius 5 tertii 2 uncia- 
rum; inveniri debent dofes fingulorum requifitze, utl 
pondus compofiti fit 8 librarum. Ca/culi typus talis erit, 


Primi. 4 me: 
Pondus ( Secundi. Simplicis 5 | 
Tertii, ) 2 | 


Summa . X 
unc. Libr: unc s | 
Vi, §. 136. ir : 8 = 4 € quia Phar: 
macopaeorum libra 12 unciis conflat ut fint mumeri ho- 
mogenei ( S. 284. ) 
:.8 


I d 
SEM 1o Pondus 
96 m 384 2 SEDI Jfimplicis 
T za primi 
4 
334 a 
Io 
Unc Unc 
n 96cTS a 
5 Pondus 
Ld C489 )43 7 Jimplicis 
44 Tir fecundi 
s à 
-33 
: Unc 


Unc 
i 


II 


Poni 


24 
&ic: 


regi 


pror 


vel: 
nuit 
ipfo 
yet 

F 


7 
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$ 
nter M os (UE 
ad E ag Bn TR í 
1i) 192 € iy i1 Pondus fimplicis tertii. 
uncia THE 
1tee, ut 32 
lis eril] ss 
5 


unc: Examen, 


Pondus fimplicis primi. 


fecundi. 


Phar- 


; terti. 
seri ho- ; 


1x 
Pondus mixti. 96: Unc. — 8 Libris. 
SCHOLIO NÉS XE 
290. Compendia faciendae Regulae Trium Pra- 
ice ltalicæ nuncupantur. Nimirum quoniam per 
regulam Trium ad tres numeros dótos invenitur 4tus 
| proportionalis (S.276. ) primus & fecundus($.157.) 
veletiam primus & tertius ( $. 160.) per eundem 
numerum fi fieri poteft exaCté dividabtur,& quotiin 
| ipfopum loca fubftituantur, ceu ex fubfequente appa- 
| ret exemplo. 
Pretium 3 libr: eft 9 Thal: quantum? libr: 
3g) vts T 
-—3. 
Facit ox. Thal: 
Item. 
x Left26 Thal: quantumq Librs 
5s : 26 —1 
17):20: 65-38 Facit That: 
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Utiliffmae itaqué fant iflae Pra&icae Italicae. 
ESOR ONTON XI 


29r. Sunt praterea Alligationis, Pofitionis fim- 
p 


plicis & duplicis. Cecis feu Virginum | ic diae Re-l 


gulae, fed quoniam. fatis operojo E prolixo calculo 
per Regulam Trium folvuntur, eas ope calculi Alge- 
braici modá facillimo folvemus, uti Ef omnes alias 
quafcunqué nodofas Quaeftiones. 


CAPUT VIL 
De Quantitatibus Equidifferentibus. 
DEST ON- T I OSTEA 
292. Si in ferie trium quantitatum eadem] 
fuerit differentia primæ & fecundæ; quee. fe- 


| 
| 
| 


cundæ ac tertix;eæ quantitates continue æqui-| 


differentes appellantur, Sivero in ferie quatu- 


or quantitatum eadem fuerit differentia primae] 
& fecundsc, qus tertiæ ac quartæ,difcrerin æ- 


quidifferentes dicuntur. lta 3; 6,7, 10 funt] 


numeri difcretim aequidiflerentes; 3, 6, 9 nu- 


meri continué xquidiflerentes. 
SCHOLIO N 
293. Dicuntur hae quantitates vulgò Arithmeti- 
cæ proportionales, ut diflingvantur d proportionalt- 
bus geometricà, fed minus proprie fic dicuntur, nec 
ad mentem veterum. 
COROLLARIUM E 


294. S termini femper crefcunt,in continué æqui- 
| 


differentibus, terminus fecundus eft fumma ex primo 
& differentia; terminus atius eft fumma ex fecundo 
& differentia, quartus fümma ex tertio & differentia 
& ita porro. Si términi in iifdem continue vequidiffe- 
renti- 


renti 


| diffe: 


tius 


ac 
term 
feret 
ro d 
renti 


s fim: 
1e Res 
"alculo 
Alges 


- alias 


equi- 
rimo 
undo 
entia. 
liffe- 


CAP: VIT. DE QUANT: JEQUIDIFT: 108 


rentibus decre(cant, primus eft fümma ex fecundo & 
differentia; fecundus fumma ex tertio & differentia,ter- 
&us fumma ex quarto & differentia & ita porro. 
COROLLARIUM. IL 
295. Similiter in difcretim æquidifferentibus Å 
termini crefcunt, fecundus eft fumma ex primo & dif- 
ferentia, quartus fumma ex tertio & differentia;fi ve- 
rò decrefcunt, primus eft fumma ex fecundo. & dife- 
rentia,tertius ex quarto & differentia. 
THEOREMA XLVII. 
296. Si fuerint tres quantitates continuà aequidif- 
feréntess fumma primi € tertii ef medii dupla. 
DEMONSTRATIO 
4 1 19 Si enim termini crefcunt,fecundus 
componitur ex primo & differens 


Eme tia,tertius ex fecundo & differentia 
tia ( S. 294.) adeoqué ex primo 
& dilferentia dupla. Quare fi tertio addatur primus, 
conftabit umma primi & tertii ex primo duplo & dif- 
ferentia dupla. Erit'adeo fecundi dupla. Q.e.d . 

Eódem modó Demonfítratio 
decrefcunt. Vel 
Si terminus primus fit I. fecundus I. tertius. HT. 
Differentia D; Demonfiratio ocularis erit ifliu/modi. 
T $. 73: 
UZE pD $.294- 
MIZI yD S.T789: 


5 & etiam 

Kos Te D 294» 

Ergo III 4 I= ea 

hoc eft Ill 4- T — oll 8.86. 
THEOREM A XLIX. 

< 297. Si fuerint quatuor quantitates aequidifferen- 

tes, [umma primi € quarti aequalis eft Jummae fee 

cundi €F tertiis 


DEMON- 


procedit, fi termini 
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D E.M.O N:S TR ATO 


3— 5—8 — 1o Si termini crefcunt, fes 
8 3 Cundus componitur ex 
[3 I 13 primo & differentia, quar«] 


(a 


tus ex tertio & differentia ( $. 204. ) Quare fi pri- 
mus quarto addatur, aggregatum ex primo, tertio d 
differentia conftat. Si veró fecundum tertio addas, 
aggregatum ex primo differentia & tertio componi-| 
tur, Sunt-ergo aggregata ihter fe zequalia ( S. 78. 
Je. d. | 
Eódem modó demonttratur fi confequentes termi- 
ni fuerint antecedentibus. minores. 
SEURA SOLE LO NE 5 
208. Si terminus primus fit T, fecundus IL, tertius 
JII, quartus IP, differentia D; demonfiratio etiam] 
ocularis erit. | 
ESIE D: (9:294) & IV— IIPFDCS. cit) 
IH lit. (S..78.) & T I icit: y 
Ur E MIDNA SED 
hoc. eft ; 
MEILS NV EE C$. 70.) 
PROBLEMA XXX. 
299. Inter duas numeros 9 €9 13 medium aequi 
differentem invenire. 
RESOLUTIO 
T. Addantur numeri dati 9 & 13 
JL Summa 22 dividatur per 2. 
Quotus 1x erit numerus quæfitus € $. 296. 
PROBLEMA XXXI 
300. Datis tribus numeris 8, 5, 9 quartum aequis 
differentem invenire. 
RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 
Quoniam fümma primi & quarti eft zequalis fiimmoe 
fecundi & tertii ($. 297. ) Ergo fi à fumma mediorum 
fnbtrahatur primus erit refiduus quartus; itaqné 


I. Nu- 


P 


I. 
1I. 
elt qt 


30 
diort 
medi 


(S. . 


t Tes 
Ir- ex 
,quare 
fi pri- 
tio & 
addas, 
poni- 


19. ) | 
ermi- | 
ertins 
etiam 
. cit:) 
ycitz) 
tp. 


271i | 


equis | 


nmæ 
orum 
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]. Numerus fecundus 5 addatur tertio 9 

Ji. à fumma r4 fübtrahatur primus 8, Refiduus 6 
eft quartus quzefitus ( S. citz) 

COROLZLILATRIU M. 

gor Si datis tribus queratur primus, fumma me- 
diorum fubtrahendus tertius.Si datis iifdem queratur 
medius, à fumma extremorum fuübtrahendus medius. 


(8. 300. 297.) 


SiCHOLION. 


mus fuerit in Algebra occurrent, 
ete emm e RS pM ordi 


CAPUT VIE 
De Logarithmis. 
D ECNE N I T NO LXI 
203. Series. quantitatum juxta eandem ra- 
tionem creícentium vel decrefcentium. voca. 
tur Progeffio Geometrica. 
Fxgr b 2 4 8, 16,32, 64, 128, 236 
Vel 7292435 $5259 ir 
; Doke E I-NSDGPAICO- LATI 
304. Series quantitatum fecundum eandem 
differentiam crefcentium vel decrefcentium 
dicitur progreffio Arithmetica Ex: gr: 3; 6; 9, 
32) 15, 18.. Vel 32, 28, 24, 20 &c. 
DUREE LOAN:ICIDSESQSVLXIVS 
305. Si numeris in ratione Geometrica pro- 
gredientibus fubfcribantur totidem alii æqui- 
differentes, dicuntur hi illorum Logarithmi 
Ex: gr: Sint dux progreffiones: 


Geom: 


302. Quaeftiones folvendae huc pertinentes cui ani- ` 
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Geom: 1, 2, 4 8, 16 32; 64 138, 236, $15, 
Árithin:o, 12/3» 4» $5» 6s 76. 8, 9, 


erit o Logarithmus termini primi 1; $ Loga- | 


rithmus fexti 32, 7 Logarithmus oS.vi 128, 
Definitio efi Genetica, erit vero nominalis, 
fi dicantur Logarithmi termini propreffionis 
Arithmeticx refpondentes terminis prozref 
fionis:Geomietricse, 
COKOLEARIUM.L 
806. Si progrelfio Arithmetica fueritferies nume- 
rorum naturalium, & à cyphraincipiat, utin exemplo 
allato;sLogarithmi delignant diftantias numerorum pro 


portionalium ab unitate; ex:gr: Logarithmus 5 refpon- 1 


dens 32 delignat terminum hunc efle quintum ab uni- 
tate. 
COROLLARIUM IL 
307. Quoniam in.progreffione Geometrica ab u- 
nitate incipiente termini fint dignitates ordine natu- 
raliprogredientes (S. 2221 303. ) Si progreffio A- 
yithmetica eadem fit quae in exemplo allato,lógarith- 
mi lunt exponentes dignitatum ( $. 223. ) Ex gr 
2 eft dignitas prima ejufqué exponens 1; 64. dignitas 
fexta, ejufqué exponens 6. 
BSES IYN X TI O LXV. 
308. Si prozreffioni Geometricie ab unita- 
te inciplenti & in ratione. decupla crelcenti 
fubfcribantur totidem alii à zero incipientes 
numeri naturales prozreffionis Aritlímetica, 
dicuntur hi Chbaraiterilice..Logarithmorum, 
Ex:gr: Sint du& Progeíliones: 
Geom: 


Geo 


Ari 


0, 1 
thm 


3 
feri é 
cona 


31 
mus 


| fiica 
| refid 


Geri, 


31 
fius 


15, 

)» 

Opa- 
128, 


alis, 


nitas 


lita- 
enti 
ntes 
cae, 
um, 
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Geom: r, 10,100,1000,10000,100000, 


F Arithm o, 1, 


feries progreflionum Geometricae 
condendum Canonem 


2; 35. 4 


5. 


-O 5 2, 3» 4 &c. funt charadterifticae Logari- 
| thmorum,. ` 


SCHOL TION 
309. Definitur ita CharaRerifiica per ordinem ad 


EF Arithmeticaead 
Logarithmorum ajfJumptas. 


COROLLARIUM, r 
310. Quivis. itagué Charateriflica eft Logarith- 
mus non tamen é contra, ( §. 365. 
COROLLARIUM Jr, 
31. Cumutraquéferies ininfinitum continuari pot- 


fit. ($.42. )adeoqué quil 
-mino cuilibet Progreffioni 
( $- 308. ) quilibet numerus 
ftica Logarithmorum. ( §. cit: ) 


ibet numerus naturalis ter- 
s Geometricze refpondere; 
poteft effe characteri- 


GIORNO L L'A R CU METT. 


312. Charaéteriftica igitur Logaritl 
méris ab 1 ad 1o, eft ó. pro nümeris 


morum pro nu- 
à 10 ad roo, eft 


T, pro numeris à roo ad mille eft 2: &c. hoc eftprae- 


ter zerum, charaéteriftica 


quzelibet pro numeris tot 


habet unitates, quot numerus eidem refpondens no- 
tas, demptá ünà. ( $. 308. ) Si Vero integrum alis 
quod przeter notam. primam finiftimam reliquis zeris 


conftet,tot characte 


riftica habebit unitates, quot nu- 


merus integer zeros. ( S. cit: ) Ex: or: Chara&zeri- 


Geriflicae tribus. 


| fica 3 eft numeri 10005. fid 1000 dematur una nota- 


refiduae notae tres ooo refpondenà unitatibus chara- 


THEOREMA L 
313. Si Logarithmus unitatis fit o, erit Logarithe 
mus fa&i fumma ex Logarithmis fatorum. 
H 


DEMON- 
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DEMONSTRATIO. TS 
In multiplicatione eftut unitas ad factorem unum, N 
ita fator alter ad fa&um ( S. 58. ) Quare fi fübferi-| ji, 
bantur totidem refpondentes numeris Logarithmi, e-f $2, 
rit Logarithmus facti eequidifferentium quartus ad Lo-| ($. 
garithmum unitatis & Logarithmos fa&orum($. 305.) Y 
adeoqué differentia inter Logarithmum unitatis, & gi 
fummam Logarithmorum factorum ( $. 300. )5 fed expo 
Logarithmus unitatis eft o per hypoil: cM S 
Ergo Logarithmus facti elt fümma ex Logarithmis| garit 
fa&orum. Q. e. d. 


COROLLARIUM. L Bs 
ara. Cùm fatores quadrati fint inter fe zequales, pote 
hoc eft quadratum fit fatum ex radice in fe ipfam) hente 
C 4. 218. ) Logarithmus Quadrati eft duplus Loga- ridi 
rithmi radicis. ( S. 403- ) "em 
COROLLARIUM If S. We 
315. Eódem modó patet Logarithmum cubi effe EUR 
triplum ( $. 220 313. ) Biquadrati quadruplum, po-| nens 
tentiae 5tæÆ quintuplum, 6toe fextaplum &c. Logati*| gen; 
thmi radicis: & in genere cujufqué Potentize tantu eund 
plum Logarithmum effe Logarithmi radicis, five toti] tb 
es multiplicatum quota eft numero ipfa Potentia., | pote: 
Ita quoniam quadratum eft oda potentia, bis ebek 
oni Logarithmus radicis, ut prodeat Logarithmus| "T 
odae potentiae, quoniam cubus efi tertia potentia lo | divid 
garithmus radicis ter debet poni, ut prodeat logas| cubic 
vithmus cubi €9c. ( S. 222. 313- ) | edic 
COROLLARIUM M 
316. Quoniam verò Potentiæ per exponentes di-| 32 
ftingvuntur ( S. 223. 224 ) adeoqué exponens. po- | Zoga 
€entize tot habet unitates, quota elt numero ipf pos Logi 
tentia. ( $..225. ) prodibit. etiam. Logarithmus po- qn. 
tentiz, fi Logarithmum radicis toties ponas,quot ha-| Pi 
bet unitates exponens potentie; hoc eft fi Logarith-| i, 
mum 


CAP: VIII. DE LOGARITHWIS ITA 


| mum radicis multiplices per exponentem potentize, 


(S. 58. ) Jta quoniam cubi eft exponens 3» Ji Loga- 
w^ «da DOR , as [e] 
vithunus radicis multiplicetur per 3 fprodibit Logari- 


mum, 
ibferi- 


EM thus. cubi; triplus uliqué Logarithmi radicis 
ad Lo-| E 


Aud (9-315. 58. ) 

d 5 COROLLARIUM 1V. 

ered 317. Quoniam deniqué ejusmodi Logarithmi funt 

, | exponentes dignitatum ( S. 307. ) ; fi exponens ra- 

dicis ducatur in exponentem ‘potentis prodibit Lo- 

garithmus five exponens defideratz potentize 
COROLLARIUM y, 

318. Cùm eódem modó quó componitur folvatur 
potentia, fi dignitatis exponens dividatur per expo- 
nentem altefius potentize, prodibit quotus exponens 
rádicis iftius alterius potentize. CS. 184. ) Tta quo- 
| niam cubi eft exponens 3, fi exponens potentize 6tze 
. œ| 6 dividatur per 3 quotus 2 eft exponens. radicis 
bi efe] (bicis Similiter quoniam potentize quartz eftexpo- 
nens 4, fi 4 dividatur per 2 exponentem potentiae 
feeundze, prodibit 2 exponens radicis dignitatis fe- 
cundæ ( $, cit: ) confequenter exponens radicis eft 
fubduplus, fübtriplus, fubquadruplus &c. exponentis 
potentize. (S. 315. ) 

COROLLARIUM yr 

319. Si igitur exponentem radicis quadratze velis, 
divide exponentem potentie datæ per 2. fi radicis 
cubico per 3: fi biguadrati, exponens ;potentive per 
| 4 dividendus &c. ( S. 318.) 

S-C?R"O I TON. 

320. Ex: gr: 3 Jumma Logarithmorum x Ea eft 
Logarithmus fati $, ex 2 in 4. Similiter 7 fumma 
Logarithmorum 2 & 5 eft Logarithmus fatti 128 ex 
4 in 32. ( S. 313.) 

Porro 2 logaritimus quadrati 4 eft. duplus topa- 
rithmi radicis 3. Item 3 Logarithmus cubi 8 eft tri- 

Ha plus 


ithimis| 
;üdeoqué 


uales,| 
ipfam, 


Loga- 


1, po- 
ogari: 
tantu 
e toti- 
biaa 
debet 
thmus 
tin, lon 
logas 


tes di-| 
s po- 
yf po- 
us po- 
iot ha-| 
zarith- 
| 
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plus logarithmi radicis 2.96. (S. 314. 315. ) Tan 
dem Potentiae tertiae 64. exponens 6 eft fa&um ex 
exponente 2 radicis 4 in exponentem 3 potentiae tera 
tiae. Item potentiae quartae 256 exponens 8 eft fas 


fium ex exponente 2 radicis 4 in exponentem 4. poten-| 
tiae quartae. ( S. 317. ) Deniqué potentiae $4. ex«| 
oneus 6 divifus per 3 exponentem potentiae Lertiat 
hoc efl 6: 3 — 2 eft exponens radicis cubicae 4 del 
potentia tertia. 

]tem polentige 256 exponens 8 divifus per 4 expo- 
nentem potentiae quartae five 8: 4 ——2 efi exponens 
radicis biquadratae 4.de potentia dita 256. quarta, 

$. 318.) 

Quod ultimum eft quadrati 64, éradice 8 exponens 
6 divifus per 2 dat exponentem 3 radicis quadratae 8, 
ejufdem cubi 64 exponens 6 divifus per 8 dat expo 
mentem 2 radicis cubicae 4 C S. 319. ) 

THEOREMA LL. 

gar. Si Logarithinus unitatis eft o, erit Logarith: 
mus quoti differentia inter. Logarithmos  diviforit 
&j dividendi. 

DEMONSTRATIO 

Eft enim ut divifor ad dividendum, ita unitas. ad 
quotum CS. 6r. ) Quare fi fübfcribantur totidem ré- 
fpondentes numeris Logarithmi, erit Logarithmus 
quoti equidifferentium quartus ad Logarithmos di- 
viforis, dividendi atqué Logarithmum unitatis(S.305.) 
adeoqué differentia inter Logarithmum, diviforis. & 
fummam logarithmorum dividendi & unitatis(S.300-)| 
fed logarithmus unitatis eft o. per hypoth: Ergo. lo 
garithmus quoti eft differentia inter logarithmos di- 
viforis & dividendi. Q.e.d. 

SCHOLIOSN.,L 
222. Admirandum iftud fuh initium faeculi fuperi- 
oris logaritlmorum inventum debetur Clari[fmo. «jo 
anni 
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£2 d 
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| 


anmi Nepero Baroni Mercheflonii à Scotia. oriundo: 
qub numerorum multiplicatio mutatur in additionem- 
| Divifio in SubtraBionem,elevatio ad potentias inmul- 
| tiplicationem, Extraio radicum in divifionem. Si e- 
uim habeamus omnibus numeris refpondentes logari- 
thmos, ^ logarithmi |. additi indicabunt fa- 
Rum ( S. 313. ) Jubtra&i quotum ( S. 321. ) multi- 
| plicati numerum eletatum ad potentiam ( S« 317-) 
| &unus divifus per alium defideratam indicabit radi- 
| cem CS. 318. ) Ex: gr: Si numerus 4 deber elevari 
| ad cubum logarithmus ejus 2.triplicatus 6 indicat nu- 
| merum 64. cubum dati numeri 4 ( S. 315. ) €8 è con- 
tra fi radix cubica de 64. fit extralenda logarithmus 


poneni| quoti zex divifione logarithmi 6 per logarithmum cubi 


itae 8 
expo 


'avitle 
viforil 


itas. ad 
em ré 
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:395.) 


ris. | 


300.) 
go. lo 
108 di. 
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n. 


3 indicabit numerum 4 radicem cubicam ipfius 64. di- 
gnum [cituitaqué quomedo funt inventis proinde fit. 
PROBLEMA XXXI. 

323. Numeri cujujcunqué logarithmum invenire, E? 
canonem logarithmorum pro numeris naturalibus con- 
firnere. 

RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 

Quoniam logarithmi funt termini progreffionis A- 
tithmeticze refpondentes terminis progreffionis Ge- 
| ometricze € §. 305. ) quavis progreffio Geometrica, 
& illi refpondens quævis Arithmetica affumi poteft. 
Si aflümatur itaqué progreffio Geometrica in ratio- 
ne decupla erefcens & Arithmetica à zero incipiens. 
Ex: gr: 

Geom: T, XO, 100, 1000, I0000 100000; 
Arithm: o.. L... 2. Dri f. 5. 

Erunt o, 1, 2, 3, 4 &c. logarithmi numerorum 
T, I0, 100, 1000; &c. Inter 1 veró-& 10, item inter 
I0, & 100, inter roo & 1000 &c, ut inveniantur lo- 
garithmi, debent primo inveniri numeri medii pro- 
portionales. Quoniam veró medii ifti proportionales 

H3 inter 
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inter Y & ro inter ro & xoo exacti non dantur in in- | 
tegris, nec dabuntur etiam eorum logarithmi (S.citz) | 
in integris fed in-fraCüs, ut igitur in fractis decima-| 
libus quam proximi integris reperiantur tum medii] 
geometricé proportionales, tum refpondentes illis lo-| 
garithmi, affümàtur progreffio | 
Geom: T. 0000000, I0..0000000, 100. 0000000 
Arithm:0.00000009, I. 00000000, 2. 00000000 | 
( S. 271. ) ut defe&us five error unà millionefima 
minorevadat,adeoqué quo ad ufüm accurati fint,atqué 
integris zeqvivaleant. Quodfiigiturinter 1. o000000 
& 10.0000000. Item inter ro. 0000000, 100.0000000 
&c. quærantur medii Geometricè proportionales 'o-| 
mnes ( §. 274. ) 'atqué etiam inter o. 00000000 &| 
‘T. 00000000. Item inter r. 00000000 & 2. 000 &c. 
medii zequidifferentes omnes ( S. 299. ) refponde- 
bunt hi finguli fingulis terminis progreffionis Geo- 
metricæ ab r ad zo, à ro ad 100; à 100 ad 1000 &c., 
hoc eft numeris datis naturalibus, adeoqué eorum;e- 
runt logarithmi. CS. 305. ) Q.e. f.E? d. 
S-Odr OLTENII 

324. Ex: gr: Sit inveniendus logurithumus numeri 
Q, inter X. 0000000 (A ) €? xo. 0000000 ( B )guae-| 
vatur medius proportionalis (. C ) ( $, 274. ) €F in- 
ter corum iogarithmos o. 00000000 dique 1.00000000| 
medius aequidifferens (y. 299. ) qui erit logarith- 
mus ipfius C ( S. 305. ) hoc eft numeri ternarium fue 

1622777 


664 OQ wi; * . 
— adeoqué à movenario. anultum di-| 
10000000 


flantis. Quaeratur inter B €? C alius medius pro- 
qortionalis D, qui ad tovenarium propius accedit, 63 
inter B, €? D adhuc alius E, €F ita porro alii inter 
numeros wovenavió proximà majores EF minores, dos 
nec tandem repetitó vigefies fexies calculo inveniatur | 


2] 


perantis 
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in in. 0000000 . , DN j : 
- = ( S. 280.) qui cim d, uovenario ne unie 


«y 


cit) 9 10000000 
cima-| eg quidem particulá millionefimd differat; ejus loga- 
medi rjrmus citra errandi periculum pro logarithmo no- 
lis lo-| pongrii habeatur. Quaerantur itaque in quolibet cafu 


logaritlmi mediorum proportionalium, € ita habebi- 


0. "| dur tandem logaritlimus novenarit prope verus. 
0 | | 005424251. ; 
clima] Si eódem modd inter A € C numeros medios pro- 


„atquéf goytionales quaeras, €? convenientes logarithmos fin- 
00000]. gulis affignes, invenietur tandem logaritlmus wumert 
00000| 5, €F ita porro 

les 0-] 


)00- & 


Kia —————————M7á 
anded Numeri medii | E. 
| Geb _ | Proportionales | Logarithmi 


0. 95424250 | 


— 


COROL- 


ERU Rod ALAS LACUE 


0 &c, Å , 1. 0000000 0. 00000000 
'umje- C. 1-3. 1622777 | 0. 50000000 k 
| D- 10. 0000000 1. 00000000 
: B | 10. 0060000 E 00000000 ; 
men HI D| 5. 6234132 0. 75000000 
a | Ci 3. 10232777 0. 50000000 
" dei die. Ti 
d B | 10.. 0000000 1. 00000000 
oooo| +| F 2 
ains 5. | 7. 4980421 0. 87500000 
m fin D, 5. 6234132 4 0. 75000000 
[ee &c | ^ &e &e. f 
m di ; Finis Calculi. 
* pro- | 9. 0000004 9. 95424253. 
dit, € 90. 0000000 0. 05424251 
| inter | 89999998 
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COROLLARIUM r 
325. Non eft tamen opus, ut omnium numerorum 
logarithmi tanto labore inveftigentur, numeri enim 
compofiti per alios dividi poflunt. (S. 68. )adeoqué 


eorum logarithmi invenientur per ( S 322. ) & cum | 


etiam inter fe multiplicari oline, eorum logarithmi 


invenientur per S. 313. & fequ: Ex: er: datis loga- | 


vithmis numerorum t, 2, 7: 9, 10. reliquor um inter- 
mediorum numerorum logarithmi facilè inveniuntur, 
Nam logar ithmus numeri. 9 bifettus dat logarithimum 
0..47712125 numeri 3 (.. 314. ) ; 10: 2 — 5, ide- 
oqué fi à logar n denarii [ubtrahatur | logarith- 
mus binari prodibit logar ithmus quinarii five 5. 
($.322-) quia a .3— 6. Logarithmus numeri 6 
prodit additis logarithmis numerorum 2 2 6 3, fimiliter 

quonam. 2 . 4 8 logarithmus 8 habetur fiaddan- 
tur logarithmi ipforum 2 & 4 ipfius veró-4 fi addan- 
tur logarithmi 2. €7 2. 

S-C.H O L I ONI, 

326. Canonem logaritlmorum pro numeris natu- 
ralibus ab 1 u[qué ad 20000 €? à yooo ad 100000 
primus conftruxit . Henricus Briggius Profeljor Geo- 
nietrige Savilianus in Academia Oxonienf, ex; confi- 
lio tamen primi. inuentoris Neperi. Lacunam inter 
20000 Ê 9ooo0 mox explevit Adrianus Flaccus. In 
libellis vulgaribus habetur tantam. canon logarithmo- 
rum pro mimer is ab x ufqué ad 10000. 

O ROLIXARIU M. IL 
aT. Cùm logarithmi fint fraétiones decimales(S. 

RART: decupla verò decimalium fint denomina- 
B C S. 28r. ) hoc eft integra ( S. 51. ), decuplis 
logarithmorum fo! a eorumintegraaugebantur(S.oro) 
fed eorum integra funt characterifticze ( $.308.323.) 
decuplis igitur logarithmorum folæ non nifi chara- 
&erifticae augebuntur: hoc eft logarithmi decuplorum 

iidem 
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iidem funt exceptá chara&eriflicá. 
PROBLEMA XXXI. 

328. Invenire logarithmum pro numeris majori- 

bus, quam in canone continentur. i 
RUE S OOL N 

I. Refecentür 4 notæ ad finiftram numeri dati, & 
earum ex canone excerpatur logarithmus. 

YI. Charaéterifticze tot addantur. unitates,quot no- 
tæ ad dextram refiduz. 

Ii. Logarithmus. inventus fubtrahatur à majori 
proximé fequente in canone. 

IV. Inferatur: ut differentia numerorum in cano- 
ne evolutorum ad differentiam tabülarem logarithmo- 
rum: ipfis refpondentium, ita notz refiduz numeri si 
dati ad differentiam logarithmicam per Problema | 
XXIX §.276. inveniendam. [b 

V. Addatur hec logaritbmo prius invento minori, p 
fumma erit logarithmus quæfitns. i i 

Ex: gr: Quaeratur logarithmus, mimeri 92375. j 

t 
l 
i 


Refeca 4 notas 9237 & his notis rejpondentis loga- 
villi 3 . 9655309 chara&erifücan auge unitaze. 
Hinc à Logarithmo numeri 
0238 Z 3 . 9655780 fubduc li 
logar: nim: 9237 — 3- 9655309 relinquitur dif- n 
ferentia Tabularis - y 45 
Inferatur: 10 : 471 — 5 


prem 


2:471:1 7235 j 


gam minori logarithma 4 « 9655309 in 
addatur diferentia inventa 235. 4 
Summa eft log: quaefitus ^— 4- 9655544 | 
D.-E MON'STR'ATIoO 
Quoniam canon logarithmorum pofita progreffio- 
ne Geometriea decupla.ab unitate & Arithmeticá 
nume- 
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numerorum naturalium à zeto incipiente conftru&us 
fit ( S. 323. )1id em erunt lógarithmi decuplorum & 
in noftto cafü numerorum 9238. 9237, qui & 92380, 
92370 exceptá characteriftcá C $..327. ) Porro cim 
per operationem charatteriftica in noftro cafu unitate 
augetur eò ipfo numeri propofiti decuplum fumitur 


C S. 512. ) hoc eft qui fuit. 9238 erit 92380, & gni | 
dem 


fuit 9237. erit 92370; confequenter cum per ean 
operationem differentia logarithmorum 3pfis refpon 


dentium ingáiriturdecuplorum logarithmorum diffe- 


rentia obtinetur (S. 324. ) Sed fiquidem datus nu- 


merus 92375 nequé fit decuplum numeri 9238, nam | 


eft minor 92380,nequé etiam decuplum numeri 9237, 
nam eft major 92370; Eft igitur medius-inter decu- 
pla ifta, atqué adeo & logarithmus ejus eft medius 
inter logarithmos decuplorum ( $. 305.) Hinc. tan- 
dem quoniam differentiæ decuplorum 1o refpondet 
differentia logarithmorum 471 addenda logarithmo 
minori, ut prodeat logarithmus.decupli ( S. 294.) s 
differenti? medii à decuplo, five notæ. 5 refectze re- 
fpondebit differentialogarithmorum 235 addenda el- 
dem logarithmo decuplorum minori ut prodeat loga- 
rithmus medius decuplorum ( 276. 294. ) hoc eft 
logarithmus numeri queefiti 92375 ( $. 305. ) Q-7.d. 
xpofilione utimur in demonflrando ut mon uihil 
difficilioribus claritatis affulgeat. 
COROLEÉARIUM 9i 


329. Quoniam eadem demonfítratio de centuplis | 


millecuplis etiam procedat; fi duae notæ ad dextram 
refeGtse. refiduæ maneant, erit differentia centuplo- 
rum ad differentiam logarithmorum centuplorum vel 


fi tres note refiduz ad dexteram,erit differentia mil- | 


lecuplorum ad differentiam logarithmorum millecu- 
plorum addendam logarithmo minori ut prodeat lo- 


garithmus millecuplus- ( $. 294.) ficut differentia | 


medii 
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medii à millecuplo, five note tres refiduze ad diffe- 
rentiam logarithmorum millecuplorum addendam lo- 
garithmo millecuplorum minori ut prodeat loparith- 
mus medius inter millecuplos ( $. 276. 204.) hoc 
elt fi nota ad dexteram refecta r, {umatur regulee tri- 
um terminus primus To fi duæ roo, fi tres rooo. Sed 
COROLLARIUM I. 
330. Siquidem differentize numerorum differenti- 
is logarithmorum proportionales non fint, ( $. 126. 
277. ) ctefcente vero factore uno mediorum fatum, 
confequenter quartus proportionalium crefcere debet 
( S. 58. 276.) ne errot qui jam per füperiora in mil- 
lionefimis vitari non potuit / S. 277. ) fenfibilior e- 
vadat, hoc modó inquiri poffunt logarithmi numero- 
rum notis 7. tantum refpondentes. 
S/g.H-O L 10. N. 
33r. Nihilominus tamen in nofiro cafu dded ext- 
&um logarithmum reperimus ( §. 328. ) ut accurati- 
or in tabulis majoribus Brigii non occurrat. 
PROBLEMA XXXII. 
332. Invenire logavithmum frattionis propriae hoc 
efi cujus numerator minor eft denominatore. 
RE SO f IL. 
Y. Logarttihmus numeratoris fübtrahatur à logatith» 
mo denominatoris. 
TI. Refiduo præfigatur fignum fubtra&tionis — 


Ex:gr:Querendus eft logarithmus fra&ionis, 3 


7 
Logarithmus . 7. = 
Logarihmus 3 = 


1 


o. 8450980 
Os TRTE, 


e ——ÓÀÀ—— 


Logarithm: —-ogénttr. 


DEMONSTRATIO, 


* Cùm fractio fit quotus ex divifione numeratoris 


per 
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per denominatorem emergens (.$..63. ) logarith- 
mus ejus eft differentia. logarithmorum numeratoris 
ac denominatoris ( S. 32r. ) adeoqué fi numerator 
minor denominatore, major logarithmus è minore 
fübtrahendus, quo in cafu differentia evadit negativa 
& $. 92. 2 Qued, 

SCHOLIONXN. 

333. Nec mirum eft frattionis propriae logarithe 
mum efe negativum, Fratijo enim efi minor unitate 
(S.193..) Sed unitatis logarithmus efl o (S323. ) 
ergo logarithmus frattionis eft nihilo minor. 

COROLLARIUM Lh 


Nice x à 9 
434. Cüm in fractione fpuria Ty; numerator fit 


major denominatore; ejus logarithmus habetur, fi 
logarithmus denominatoris à logarithmo numerato- 
ris fübtrahatur. ( S. 63. 321. ) 
Logarithmus 9 — 0. 9542425 

, Logaríithmus . 5 — o. 6989700 


Tas 
4 — o. 2552725 
COROLLARIUM tr 


335. Quoniam integra cum adherente fractione 
b 


3 ES ad fractionem fpuriam a reduci poffunt: 
($.196.)e0dem modó inyenientur eorum logarithmi 
Logarithmus 23 — t. 3617278 

Logarihmus _ 7 — 0. 8450980 — 


x9 E Sa 
Logarithmus T Zo: 5166298. 
"PROBLEMA XXXIV. 
336. Invenire numerum logarithmo refpondentem, 
qui in tabulis accuratius non invenitur, 
19 
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TUE ROESS OL UO 

DEIN uno. Si logarithmi ( qui convenit numero ) chara» 
ator |. &eriftica fuerit 3 ( LOTO) ; 

nore [. Logarithmus proximé minor dato fubtrahatur à 
tiva proximė majori, itidemqué à logarithmo dato. 

II. Inferatur. ut differentia prior ad 10; vel xoo;vel 
J000 ita differentia 2da ad partes decimas,centefimas 
“ihs | millefimas per Problema XXIX, $. 276. 
tate | Jil. Addatur differentia inventa ei numero, qui 
3: ] logarithmo proxime minoriin tabulis refpondet,fic ha- 
>A | dbebitur numerusprope verus, cui logarithmus datus 
l convenit. 

Ex: gr: Quaeratur numerus refpondens logaritl- 
fit |. me3.7589982. | ——. 
rfi Logaritlimus proxime major. 3 7589982 
Logaritlius proximé minor. 3 . 5589875- 

Differentia ima ; ; 757° 
Logarilmus datus — 3 . 7589982. 

proxime minor 3- 5589875: - 

Differentia 2da . 107 

757 : T00 -— 107 H 14 

Cìm numerus logarithmo minori conveniens fit 
lone dm I4 
: 574r, quaefitus erit 574t 7158 
unt. adó. Silogarithmi dati chara&teriftica fuerit o, v, 
hmi | vela 

I. Excerpatur numerus refpondenslogarithmo pro- 
xime minori. dató. 

II. Characteriftica mutetur in 2, vel 3; fic mutatá, 

TII. Quzeratur in majore ordine decimali logarith- 
müs proximé, minor dato; qui eidem refpondet nu- 
merus habebit numeratorem fractionis decimalis tot 
notarum,quot notze reliquze refiduze funt ab integris. 

Ex:gr:Quaeratur numerus logarithmo 1.920166% 


re[pon- : 


'ato- 
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vefpondeus. Cumintabulis proxime minori iftd refpon-= 
deat numerus 83 integro chara¥eriftica in 3 mutat, 
logarithmo 3. 9201233 proximè minori daid majoris 
ordinis decimalis refpondet numerus 8320; efi itagué 
20 E 
quaefitus 83 1 Quod fi fra&ionibus his non fue- 
vis contentus, minores iftis per cafum primum inv egi- 
ri poffunt, 
DEMONSTRATIO. 

Cùm logarithmi in partibus millionefimis integris 
accuraté refpondeant ( S. 323. ), dató per hypothe 
non accurató logarithmó,numertis quoqué non accu- 
ratus fed cum fractione aliqua refpondebit ( S. citat: 
305. ) confequenter ut logarithmus datus inter loga- 
rithmos minorem & majorem, ita nümerus eidem re- 
fponders inter unur atqué alium proxime integrum 
majorem numerum erit medius ( S. 305. 324. ) Si 
itaqué inferatur ut differentia logarithmorum inte- 
grorum ad numerum fibi refpondentem,hoc eft ad. u- 
num integrum in aliquot partes divifum, ita differen- 
tia partium logarithmicarum ab integro logarithmo 
ad partes unius numeri integri fibi debitas addendas 
numero qui refpondet logarithmo minori ( fj; 226.) 
habebitur numerus propé verus refpondens logarith- 
mo dato ( $. 327. 305. ) Q.e.primum. 

Quoniam. ger hypoth: logarithmo proximé minori 
dato numerus integer refpondens fumitur, & chara- 
€teriftica logarithmi mutatur, tot zeri accedunt inte- 
gro numero, quot characterifticze unitates accelffére 
( S. 312. ) adeoqué dictus numerus per tot zeros cum 
præfixa unitate muttiplicatus{ S. 98. ) Quodfi jam ii 
geri cum praefixa unitate fumantur pro denominato- 
te fraCionis quæfitæ, quze per n. x. logarithmo non 
accurato refpondet omnino, multiplicabitur numerus 
integer per denominatorem ( S. Ecco pem 
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cetur ad fractum ( S. 196. ) confequenter iftze notze 
abintegrisrefiduc cumin loco zerorum,hoc eft nume- 
ratoris per demonfirata fint, erunt numerator fratio« 
nis quzefitze ( S. 206. 281, ) Que. alterum. 
COROLLARIUM, 

437. Cùm per demonftrata integris manentibus 
folæ fraCtiones in.majore ordine decimali augeantur, 
idqué ordine naturali, fi fumator logarithmus mütata 
characteriltica proxime major dató, fümetur fractio 
major verà quat proxime, Denominator veró præ- 
ter unitatem tot zerorum erit,quot charatteri(ticae u- 
nitates acceflére ( S. 336. 312. ) adeoqué [i charas 
Beri[lica und notá aufa, fratio erit in decimis, fi 2, 
in centefimis, fi 3, in millefimis, 

SCHORI ON 

338. Sühabeatur canon magnas Brigii ad manus, 
ubi chara&eriflica 5, (S. 326. ) dató logavitund non 
accurato cum charateriftica gimè 4 polfunt. frattio- 
nes inveniri nodo pofteriori. 

PROBLEMA XXXV. 

339. Invenire numerum. convenientem logarithma 

majori dis. qui in tabulis continentur. 
RESOLUUTIO 

I. A logarithmo dato fübtrahatur logarithmus nu- 
meri tọ, vel 100, vel 1000, veltoooo donec relinqua- 
tur logarithmus.ultimó tabulze minor. 

II Quzeratur numerus ei refpondens (S. 326.) & 

IIl. Multiplicetur per ro, vel roo, vel rooo,vel 10000. 

Factum eft numerus quzfitus. 

Ex: gri. Quaerendus | eft. numerus- logarithbmi 
7,7589982; /ubtrahatur logarithmus numerizoooo0,qui 
efi 4. 0000000, ut relinquatur 3. 7589982, cui repona 

I 


det mimerus 5741. z> 
57411400 erit numerus quaefitus. 


ducatur in xoooo, fam 


DEMON- 
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DEMONSTRATIO. 

Dum per hypoth: logarithmus unus ex altero fübtra- 
hitur;is refpondens numerus tinus per.alterum di- | 
viditar ( S. g21. 322. ) quodfi adeo ponamus lo- 
garithmo majori refpondentem numerum ignotum 


| defe 


ex 


| relin 


X, logarithmo minori A, differenti; logarithmorum | ! 
numerorum refpondentem Pe a | 


logarithmorum dicamus D, refpondebit huic diffe- 
rente D numerus X : A —— L ( S. cit?) multi- 
plicetur jam utrumqué ex hypoth: per A, erit: X 
c AS 83: 60. );fed cüm numeri multiplican- 


tur, logarithmi iis». refpondentes ^ addun- | 


tur ( S. 313. 322. ) Si itaqué logarithmus datus 
major fit M, minor N, refpondebit factum: nume- 
rorum AL. fumme logarithmorum N+D (SS. cit: ) 
adeoqué ipi M( S. /294. ) hoc eft numerusinven- 
tus dato logatithmo majori. Q.e.d. 
SCHOLIO.N. 
340. Facilà apparet Jubtraht poffe logarithmum 
numeri cujufcungué in tabula occurrentis, modò per e- 
ndem numerum multiplicetur, qui logarithmo refiduo 
refpondet. Sed operatio taediofa evadit. 
PROBLEMA. XXXVI. 
34i. Invenire numerum dato logarithmo defeRivo 
vefpondentem. 
RESOLUTIO 
Y. Dato logarithmo defe&tivo addatur logarithmus 
ultimus tabulz five numeri 10000,hoc eft ille ab hoc 
fübtrahatur. Nam additio negativi ad pofitivum eft 
deftructio pofitivi negativo equalis & é contra 


If. Logarithmo refiduo conveniéns numerus quæ- | 


ratur ( $.336.) ` 
Dico hunc effe numeratorem fractionis, cujus de- 
nominator elt ro000. 
Ex: gn Quieratur fractio: refpondens logarithmo 
defectivo 
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defeCivo o. 3679767, Hic 
ex 4:0000000. — fübdu&us 


relinquit 3, 6320233;  cut'convenit numerus 


7! 
4285 "ioo. C $336. ) eft ergo fractio quæfita 


428571 


DEMONSTRATIO. 

Cùm fra&tio fit quotus ex divifione numeratoris 
per denominatorem emergens (| $. 63. ) erit unitas 
ad frattionem,ut denominatorad numeratorem(S.ór 
Itaqué ut unitasad factionem dato logarithmo defe&i- 
yo refpondentem, ita to000 ad numerum lógarithmo 
refiduo convenientem ( $. 313. ) Ergo fi0000.füma- 
tur pro denominatore, erit numerus ifte numerator 


| fractionis quæfitæ ( 8.280.) Q.r.d. 


PROBLEMA XXXVII. 
342. Datis tribus numeris invenire quartum pros 
portionalem. 

RESOLUUTIO: ; 
E-Logarithmus fecundi addatur logarithmo tertii, 
Il. A fumma fübtrahatur logarithmus primi. Refie 
duus eft logarithmus quarti quasfiti ($.276.322.) 
` Ex: gr: Sint numeri dati 4, 68, 3. 

Logar: 68 — 1.8425089 
Logar 3 —— 5. 4771213 


Summa — 2.23096302 
Logat: ..4 —:0.6020600 
Logarquef; — 1. 7075702 


Cui in tabulis refpondet numerus 5t. 

E oS O REDS 10. x, 
343. Problematis hujus. wus praefantifimys 
in Trigonometria elucet, Tyrones ^ hong. de 


loga« 
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togarithmis do&rinam tantifper feponant donec. Tri- 
gonometriae operam dederint: Ü 


CAPUT IX. 
De Fra&tionibus Decimalibur, | 


DEFINITI O LXVI. 39 4 
344 Fradio decimalis cft, cujus denomi 
nator eft articulus quidam primarius 10| — 3 


100, 1000; 10000, &c. ( S. 280. ) pos 
COROLLARIUM. nd 
: adjic 


345. Progrediantur adeo denominatores in ratio Ao 
1& decupla. ( S. 120. ) | 


cada 
Ex: gr: Si fuerit fra&io decimalis S Bx el 34 
T 00000 | rithr 
dem æquivalet huic feriei: i | mina 
4 2 8 5 7 decii 


t iococo DO A rS) 


10000 
0000 2 2000 
dL 40000 gp t o Re ($399) 3 
xo 100000. 100 100000" 2 
Cujus feriei denominatores X, X0, 100, 1000, 10000) 
100000 in ratione decupla progrediuntur. Iu 
COROLLARIUM M} 
346. Quoniam logarithmi progreffionis Greome Ber 
tricæ I, IO, 100, 1000, 10000, 100000 PAR 
funt orn 2, 3 4 5. ($323) e 
Tn fra&ionibus. verò decimalibus denominatorel E n 
funt di&a progreffio ( $. 344. ) cui logarithmi. il E : 


conftanter refpondent,denominatorum inlocumlog ^". 
rithmi eorum commodé fubftitui poffunt.: Si itaqu um 
fraGiones decimales füb forma numerorum integ ^5" 
f 2 1 

342857 aut4 


rum fcribantur,velutiin noftro cafu Joco — 
100000 l 


pO 


3 E 
1t IO t 100 * Iooo 


3 | 


139 
D » 
? Ifi. 4 PER 5 n 
TOI inmenso ^" tur 
o Too Io i0000 /Toegoo  lLibatur 


3: 42857. C$. 281. ) loc? denominatornm numeras 
| toribus folitarié pofitis tanquam apices poflunt adjici 
QAO dp 
dogaritlimi, Ita loco fractionis 342852 fcribimus: 
0 0000 
qai gne 
10mi. COROLLARIUM. I, 
s 10 247 Quoniam apices (qui funt logarithmi deno- 
| minatorum fra&tionum decimalium ) in ferie nume- 
rorum naturalium pro grediuntur;füfficit notae ultimas 
adjici apicem convenientem, ceteris omiffis, veluti in 
noftro cafü 3. 42857". 
COROLLARIUM I, > 
—. e. 348. Cùm apices ifti omnes non tantùm funtlopa- 
)' | rithmi, fed & characterifticæ logarithmorum deno- 
Tinatorum ( S. 308. J quivis apex ultimus frattionis 
decimalis erit characteriftica logarithmi denominato- 
nam ris. ( S cite ) confequenter 
COROLLARIUM y, 
199. 349. Cüm chara&eriftica tot ín fe continet unita« 
tes quot denominator zeros ( 312. ) apex etiam ulti- 
mæ notæ tot continebit unitates, quot deñominator 
zeros; fed quot funt in denominatore zeri, tot notæ 
ü numeric pun&o ab integris fecernuntur C$. 281. ) 
30m] Ergo quof notæ ab integris punéto fecernuntur,'tot 
unitatüumerit apex notæ ultimæ; adeogué omiffis apis 
3) cibus fra&ionis decimalis logarith mus fciri poteft: e- 
nator e feilicet logarithmus earum tot unitatum, quot no= 
hmi Heo ab integris punto feparatz. Ex; er: frationis 
im logi 9.245 apex five logarithmus V; ipfius o. 00345 
t D logarithmus v, i 
integri 


10000) 


| DEFINITIO LXVI. 
7 T 390. Note frationum decimalium ejufdem 


1 I2 ordinis 
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131 x Bi. 
„quarum iidem funt denomi» | 


ordinis dicuntur 


natores vel apices 
Ex: gr: Si due fuerint fra&tiones decimales | 


o. 42857. © 0. 0047» note 8 € 4 ejufdem or- | 

dinis funt, quoniam utriqué refpondens denomi- 

nator efi 1000 welapex rrr; nam 8 defignat | 
| 


8 4 
uS denotat $668 (345 ) 
PROBLEMA XXXVII. 
5t. Frattiones decimales addere, vel. à fe invicem 
Jubtrahere. 
gESOLUTIO & DEMONSTRATIO, 
Quoniam fractiones decimales eô modó quó nu- 
meri integri conftant ex notis, quarum unitates in| 
ratione decupla progrediuntur C$. 346. 44. ) notis] 
ejufdem ordinis fub fe invicem collocatis, additio: & 
fübtta&tio eódem modó etiam peragitur, ac in nume: 


ris vulgaribus CS; 86. 88. ) Vide exempla. 


; Additionis. 
ig. 507824 © 0638 
0. 00003 o. 00569 
7. 123. 


SOME Ls 


CE. 754854 T: 19249 


Jl. Subtractionis, 
2. 7896 o. 87942 
0. 234 0. 08251 
2. 5550 0. 79691 


SCHOLIO N. 
2. Et enuntiantur etiam e6 modó quó numer 


quigares ( S. 49. ) 
FROBLEMA XXXIX. 
353. Frattiones decimales per fe invicem, multi 


plicare. 
RESO» 


Si 


tepri 
gitur 
fiquit 
(S. 
inmt 
apice 
J 
428. 
1000! 
Mull 
an v. 


22 

Si 
tegre 
in nu 


fiquic 


IS: 


ab api 
viden 

Ex 
quoti 
dividi 


CNI à 
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mie | RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 
$i fraftiones decimales ad formam numerorum in- 
m tegrorum reducantur ( S. 28r. ) multiplicatio pera- 
gitur utin integris ( S. 97. ) hoc unicè notató, quod 
n 07- | fiquidem apices. funt. logarithmi denominatorum 
omi- | CS. 346. ); pro fato eorundem.in fe invicem ( ut 
inmultiplicatione fra&torum fieri eft neceffe ) (S.230.) 
| apices factorum fecum adduntur. ( S. 322. 313. ) 
| Ex: gr: Si multiplicanda. fuerit fratio decimalis 
| 42857 0047 
"e dais DU. < 10000 hor eft P: 4o PTE 
| Multiplicatiogeragitur communi more (S-97-) Quont- 
gm vero apex ultimus multiplicandi efl 5, 
0. 42857 €? multiplicatoris 4 ( $-349-5 


gnat 


jô nu- : : i 
es i ases . 9.0047 Jumma 9 dat apicem ultimum 
notis 299999 produ&i. Unde, apparet à fint- 
tio&| . 173428 Jivis. adjiciendas efje tres. ey- 
nume o. 902014279 phras, quarum prima ynin£lono- 


tata defignat locum mtegrorum 
EN Brt) 
PROBLEMA XLI. 
354. Frattionem decimalemper decimalgm dividere. 
RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 

Si fra&tiones decimales ad formam numerorum in- 
tegrorum reducantur .( $. 281. ) divifio peragitur ut 
| in numeris integris (S. roo.) hoc unice notató,qued 
fiquidem. apices funt, logarithmi denominatorum 
(S. 346. )-apex quoti inveniatur, fi apex diviforis 
ab apice dividendi fübtrahatur ( S. 322. 321. ) & di- 
videndo adjüngantur cyphrze, fi divifor major fuerit. 

Ex: gr: Si o. 002014279 dividatur per 0, 0047, 
quotus eft 0.42857. ($-353- 184. ) titnirum 201427 
dividitur per 47, ut obtineatur quotus 42857. jam 
cum notae divioris 4 conveniat apex 3 €9 notae dia 

1 videndi 


numer 


, mulli 


s 
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videndi o apex 4, differentia x eft apex notae primae 
quoti 4. Cum adeo quotus ia iat d partibus decimis 
ut omnia loca compleautur eidem praefigitur cyphra, 
cim mullum feaGioni-adhuereot integrum (S. 281. X 
SCHOLIO N 
ass. Advertatm EF fi in diuifione fraRionum dea 
nominator unus per alium nonii idatur; fed quoniam 
divi[ia-multiplicationi contrarii: CS. 6r:174. ) fi dui- 
bi fogarithmii denominatorum. adduntur- bic [ubtrae 
hendi Junt, fed €2 2x ipfis logarithmis daretur à Nobis 
demonfiratio; nii brevitati fluderemus. Caeterumnon 
mirum minorem hic per majorem umnerum dividi pof 
fe: fraBio wliqué minor per* majorem dividi poteft, 
C 5:2125 ) 
PROBLEMA XXXIX. | 
356. Invenire Logarithmum fraftionis decimalis 


tujnjcungue, 


! 


LUTIO & DEMONSTRATIO. 


L C8 io decimalis cum integris adheerenti- 


bus zequivaleat frattioni fpuriz. e.g. 8-735.— - 
: : 1009 
(S. 281.193. ) logarithmus ejus habebitur per $.334- 

]L Quod fi fuerit abfqué integris adherentibus 


s 3:5 4 
ex.gt, 0. 324. cùm ea sequalis fit SEA (S.ag1)ade- 
000 


oqué-fra&tioni proprié diCtee (. 194.) logarithmus 
illius invenietur per S, 332. Invenietur adeó loga- 
rithmus fra&ionis decimalis eujufcunqué, Q.e.f. 65 d. 
8cHOLTON. 
357. Craffias ergo aliquod mendum typis irrep fi [fe 
- arbitror, quam ut vir tantus in Mathefi. 'olfius va | 
non viderit, qui S.366.corollaria IV, infert pro obti- 
nendo fractionis decimalis logarithmo logarithgtum | 
denoininatoris, five characterifticam folam denomi- 
natoris 


nato! 
id qu 
adha 
ponit | 


-— 


qui n 
ca dt 
tegri: 
ction 
& de 


datæ 


CAPY IX. DE FRAC: DECIM: 134 
" patoris à chara&teriftica numeratoris fübtrshendam, 


imge cu oh tk c eter A 
imis | 1d. guod etiam in frattione decimali ab[qué integris 
hra, | adhaerentibus in exemplo à Nobis allato facit S.3677. 


gr. )] goniiqué logarithmum diffae frattionis o. 324 == 
(r. 5105456. ac deniqué. generaliter pronuntiat 
Were | fidem ergo funt logarithmi fractionum decimalium, 
"qui numerorum integrorum;j: nifi quod charaéterifti- 
fi ini- | ca differant. Quod nifi de folis fractionibus.cum in- 
bipg. | tegris adherentibus verum eft. Nam fiquidem fra- 
Vobis | €ionis o . 324 logarithmonumeratoris— a. 5105456 
| & denominatoris 1000 — 3. 00000090, logarithmus 
datz fractionis erit — o . 4804544. (S.346- 332-2) 
DEFINITIO LXVIII 
358. Fratlio deciualis exatia efl, qu ve- 
|| xam exhibet rationem partis quam defignat 
nalis ad totum. i 


niari 


non 


pofi 
oteft. d 


Ex.gr. o. $——— "exprimit rationem 
enti-| ~ o ee 
8733| partis 4 «d toum $ veram y cum fe 


$:10— 4:5 ES as 


1000 


:334- | DEFINTTIO LXX.  — 
Kbus| 349, Fvatlio decimalis.approximans eft,que 
ade- | rationem partis. quam defignat, ad totum 
| exhibet prope veram; nempe ve] verà ma- 
re | jorem, vel minorem; defe&u tamen aut 
gj 4, | exceffu infra unitatem notz ultimx conve. 


"T | nientem, exiflente- : 
pfi fle : ! 
i$ cà Ex:gt: lI o . 42857; fed «4 0.42858 
vr | $2807) Exprimit adeo frolio approximana 
iomi- ; I4 42857- 
100000 


í— 


T 


#7 
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42837. à : Sour 
160000 ratontti nonni fi prope veram defettu LP 
235 D E r o 
, falicet exiflente minore quam C notan- | a 
Looooo i 


E tur fubinde ad finem figno +. aut —] 4 
PROBLEMA XL. EU 
360. Frattiones decimales opproximantes adde- ` 

re, vel à fe invicem fubirahere. | 
RESOLUUTIO, E3 
; Addaptur & à fe invicem fübtrahantur, ut fra&ti- | xah 
ones exaCt» ( S. 35r. ) & locus ultimus à dextris | man 

pro incerto habeatur. ( $. 359.) | 


PROBLEMA XL. |. 

361. Fraüionzs decimales approximantes per fe |, tet Y 
invicem: multiplicare. P coss M dend 
RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. , &io 


Multiplicentur.eó modo quó fra&tiones ' exaCtze | tis d 
(S. 353. ) & cüm apt unus, aut uterqué fattor pof- | quoc 
fit effe approximans diligenter attendatür, quoufqué | Quot 
incerGtüdo in notis fati finitimis fe extendat; id | We! 


quod ex legibus ipfius iultiplicationis, atqué addi- | ^ 
tionis multiplorum incerti faétoris apparebit, En e- | 9*0* 
xempla . i 
-4«.56324 t | Quoniammota ultima mul- 
Sb o f2 Liplicandi 4,incerta fattum. 
v. 9012648 — quoqué 8 eft mcertum fini 
: 4536324 liter multiplicatorisnota x | 
a dua inincertuma producit | 
95475888 4, quod incertum additum 


certo 4 [ummam facit incertam 8,duae ergo nótae 8698 

d dextris funt incertae, Sed fi fuerit uterqué faor ut | 

in exemplo allato approximans,nulla nota certa erit | ta qt 
-in fatio. Imo [i ponatur unus fü&or minor exempli. |. 
approximaus nulla nota fafi certa erit, | 0.02 
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T H. 
edu 4.56324 Nam cùm per incertum 2 tos 
lah-B E E ai a tus multiplicandus multiplicas. 


"tur, toum fatum eft incertum, 
—| 456324 quod additum fatto ex notis 
I o———— e certis Jummam: reddit incer- 
dde- 9.5475888 tam, ; 
d |" PROBLEMA XLI. 
| 362; Frat&iones decimales approximantes per e=, 
atia | xa&as decimales, gut contra, aut, etiam approxi- 
| maníes per approximantes dividere, 
| |RESOLUTIO & DEMONSTRATIO, 
Dividantur ut $. 354 fieri praecepimus, & fimili- 
er fe |, ter ut in multiplicatione, cüm aut divifor, aut divi- 
| dendus, aut deniqué- uterqué illorum poffit effe fra- 
|. Gio approximans, probé confpiciatur, quibus in no~ 
tæ | tis dividendi certitudo notarum quoti evanefcat, id 
| quod leges divifionis z70,..& .2do multiplicationis 
; | quotiindiviforem exactum aut approximantem item- 
tid | qué fubtra&tionis indicabunt. 
E Exemplum 1. 
ne. | 002 (C 4.568 t —) 228.4'F -Cümhic divi- 
| à 4 Jor exa&tus. &3 


o 5 dividendus- tana 
nul 4 inm —approxi-. 
dum TT mansyultima no 
îmi- 1 E 3 ia diviforis 2 in 
igr' ges c T ultimanifi nota 
DTP CORE mS t dividendi in cer 
tum | 8 ta continebitur 
ES b» ' o ($.359.)adeo- 


| Si qué ultima no» 
erit | ta quoti folóm incerta evadit. Sed fi ponas. 
npli |. Exempl 1l. 
|o.o2t ( 4.568. )  Quotus idem, fed totus 
incer- - 
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incertus. Quod. fi fuerit 
Exempli [D : 

4.82— -( 21.3456 ) 5.59 &c. Hic nota 
9 tos Ima s noii cer- 
ia eft: nam divi- | 
foris uota maz | 
cerla in 21 certo 
utiqué certà con- 
ineturipoffquam 
verð quotus ifie 
certus multipli- 
eatur ger incertam diviforis notam 2, ac deinde mul- 
tipla incerti in alias notas irrepunt ( S. 361. ) omnia 
incerta evadunt; hoc efl à fatto incerto etiam vefidu- | 
«m poft fabtratiionem incertum. | 
ScH"morurioN | 
363. Alios cafus. brevitatis caufa praetermittie | 
gus. 


ubiMRp asa. Mus Encre Em t upon quoa SEA ES 


CAPUT X 
De frađlionibus fexage fimalibur. 
DONDE RGI NXI-T-1-.0 LXX. 

364. Fractiones fexage fimales funt; qua» 
rum denominatores crefcunt in tatione 
fexagecupla. | iie 

TUS C HOS EION | 
365. Si integrum fit r, frattiones iftlufmodi funt 
I l i : 


60, 3600, 216000 
COROLLARIUM 
566. Quoniam logarithmi progreffionis 
, Geometrice 1, 60, 53600, 216000, &c. ^ " 
Sunt 6 45393, 3. ($.305.) Si 
fractio- 


&c. 


CAT: X. DE FRACT: SEXAGES: 138 


fractiones fexagefiníales inftar numerorum integro- 
| rum fcribendz, numeratoribus folitarié pofitis eô 


10d modo quó in fraCtionibus decimalibus ( S. 346. ) 
cer- -| logarithmi locó denominatérum tanqnam apices ad= 
livi- | 
nag | fici poffunt. Jiu locò fr m > = feribimus 3° [2 
erto | 35 SS 
con- hid "eo ponimus 35367 ees 16^ &e, 
nam DEFINITIO LXXI, 
e © 367. Pars fexagefima integri dicitur mi: 
mut | nutum primum, pars fexagefima minuti prie 
nia | mi inutum fecundum, & fexagefima fecun- - 
fdu- | di minutum tertium & ita porro, dicuntur 
ctiam fcrupula. 

no. COROLLARIUM 

368. Minuti adeò-primi apex five index eft z, fe- 
DES cundi 2, tertii 3, & ita porro ( $. 366. ) 

: S.C-H O E 170 s 
869. Hac ratione frattiones reducuntur ad num e- 
Tos integros, ut integrorum inftar trattari poffint. 

N- | PROBLEMA. XLT. 
mas | 379. Frattiomes fexagefmnales addere. 
one | RESOLUTIO, 


Ad ditio eódem prorfus modó peragitur quó nu- 
meri heterogenei in unam fummam conos 
| (S$.88.) A 
ime f  CExSRD. as 45 8a" | 

17. 20 1$ 40 

14 18. 

$39 20 41' 55 
NAM S PROBLEMA XLIV. 
)Si 371. Fraliiones fexage[males à fe invicem Jube 
trahere, l 


m 


1 
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! 


j 
f 


RE SOLUTIO: ; 
Subtrahnntur eó modó quó numeri heterogenei 
( §: 91.) cM : 
e Px: ge — 309 1) 49 30^ 
17 29.18 45 
LR 


MÀ ——ÀÀ ———M M À— 


10 4$ .45 -33 


valet 6o. Hia. 3" — 60" M zz 6o 19 X— 6o 
(S: 367.) Pe EV 
PROBLEMA XLV. 
472. Frattiones fexagefimales per fe invicemmul- 
tiplicare. " 


RESOLU.T!?oO. 

Mulóplicatio hsec coincidit cum multiplicatione 
decimalium, nifi quod ex fpecie minori abiiciatur to- 
ties fexagenarius quoties fleri poteft, & tot fpeciei 
proximé majori addantur unitates, quoties fexage- 
narius fuit abje&tus ( $. 367. ) id quod divifio pet 
60 prodit. ( S. 195. 2 Ce 

Ex: gr: Si multiplicandus $9 15° 39^ multi- 
plicator 29 38 41 ,duc fingulas partes multipli- 
candi mò in 47, 2d0 in 18, 3tiò in 2.3 Erit 
facium ex 47 in 38721786 minutis quartis -— ag" 


fra lineam cum fuo apice, & 29 Yefertantur 
fpeciei proxime fequenti addenda:cum igitur fo- 
i élum ex qq” iniy Z 70$ additis 39" pro- 

*' dibunt 134” Z 12" 14 . Soribuntur adeo 147 
infra linéam 69 12!! refervantur. faéto proxime 
fequenti ex: 3° in 47" addenda. Edem moa0 ubi 
perrexeris, obtinebuntur tandem facta partialia 
que in unam fummam. colle£ta exhibent facium 
: , quefitum 


Nimirum unitas mutuo accepta à [pecie majore hic 


46", Scribuntur ade 46 pro fpecie mimina ina 


nei 


* 
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quéfitum 59, 32 30° 38” 467, aut fi prope Ve- 
run qu&fteris 79 3a 31", cum fpecies proxime, 
major dimidium» illius [uperet, aut 30 majir fue 
erit, Vide exemplum. 
| 35: 196. 39^ 
39 rele 47 
2.33. 14 40" 
49.40 44 — 
6 31 16 ? 
19 ga! goo g 46" 
SCHOTLIO NN. 
313: Propter tædia diviftonis declinanda cone 
firu&ius eft Canon hexacon tadon, qui facta in 
Jpecies refoluta ex bibet veluti factum ex^38 in 


47 —— 329, 46. Ratio couftruéltonis x operafie ` 


one in Problemate percepta patet; modo notetur, 
perinde ac in Abaso Pytbagorico ( S. g4. ) fa- 
élorum unum à latere, alterum in fronte Cante 
nis deferibi. — l 
PROBLEMA XLVI. 
374. Fraitiones fexagejimales per fe invicem. die 
videre. ; e 
RESOLIU TIO. 7 
Divifio peragitur ut in fra&tionibus. decimalibus, 
nili quod in multiplicatione quoti per diviforem te- 
nenda fint; quze paulo ante in mültiplicatione przece- 
pimus $. 372. & ubi fpecies dividendi prima fuerit 
minor fpecie diviforis må, ifta reducenda fitad fpe- 
ciem proxim? minorem, & fequenti addenda, ut di~ 
vilioni fit locus. , 
Ev: gr: Si 79 32 30" 38" 46" dividere 
jubeamur per a? 18^ 42/5 quere quoties 5 im y 
"© &ontineae 


Wy 


it 
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contineantur ,C9 quoti locó fcribe 39.Ducs in a0 1 
41/69 faclum 6° 56 a1" fubtrabeex 19 32 30" 
ut relinquatur 36 9^. Junge refiduo fpeciem fe» 
quentem 33 EF divifionem eðdem mod continua, 
doncc ea tandem fuerit ab[oluta, quemadmodum 
ex typo exempli manifeftum. | : 
239 18' 41 ( g? 32 30" 38^ 46" ) 39 1538 
See 6 56 21 ; 


Tea 
36 9 38 
34 0 CUM 
I 27 53 
87 53 46 
87 53 46 
o 
i$cHofrfttoN L 
375. Non ab[imili modo algorithmus fraffionum 
aliarum, quarumcunqué abfolvitur, quarum denomi- 
nalores in ratione quacunqué data progrediuntur, 
veluti in duodecnpla, quae olim in divifione menjurae 
linearum obtinuit... Sed nonlicetflorenos, groffos, 
folidos per florenos, groffos, folidos multiplicare. 
( S. 216. ) Multiplicatio veró  decimalium  & fe- 
xagefimalium cùm fit fractionum multiplicatio, ap- | 
parenter tantüm homogeneorum eít multiplicatio; | 
fed revera divifio ( S. 21x. ) 


Meme 


Muere ennt —— A ——— ———— 9| 


CAPUT XL 
De nonnullis praxim concernentibus. 
CA d a OLR ONN: 
376. Ut praxi etiam provideatur, magis nece[fa- 
| sia in ufa civili adnotabimus.Praeter alias uarias Es 
grope innumeras apud gentes menfuras haec funt 
ekidi MENSU- 


qum 
omis 
MU, 
uvae 
ffos, 
Saree 
x fe- 


ap- 


atio; 


DE NONNULL: PRAX: CONCERNEN: 
MENSURARUM GENERA, 


4. Grana faciunt r. Digitum ^ 
4 Digiti i, Palmum 
4. Palmi T. Pedem 
Ex 16. itaqué digitis Pes componitur, ma jori tas 
men quantitate Digitorum 


( vulgo continet 12 


Č apud Geometras 10 ) 
vulgo r2 


REIDEN lineas 
I Digitus eg apud Geomsro -J nea 


377. Pedum nonnullorum diver Jfitat em repr aefentat - 


p Pes Digitos 


"Tabula fequens, Si fcilicet Pes Regius Parilinus come 


muni divifione in 2 Digitos, Digitus i ia totidem li- 
neas, linea in 1o partieulas, atqué adeo uniyerfim in 
1440 particulas dividatur. 


c cL G. oe 
Pes Regius ; - Conftantino- 
Parifinus  (z440'  |politanus - 


|Rhenanus 


: 3|. : 

1391 > Bononienfis 
Romanus [t320 ; 
Londonis uas -o  |[Argentorat: 
Svecicüs ^ 1320 


z Norimberg; 
Danicus ^ 13403 — 


V : 5 |Viennenfis 

enetus 1540 

Halenfis [aao Dantifcanus 
Vilnenfis 


143 | ELEMENTA ARITHMETICJE. : 

378. Bion Ça ) diverfltatem pedum ejufmodi affi- 

gnat. Si fcilicet fuerit pes Kegius Parifinus 1540 
; particularum erit. | 


- 


Romanus ró60.| fis 
Londinen- Dantifcan: 
fis."  1350.|Amltero- 
Svecicus ir210. | damenfis 1250.| ' 
Venetus: |1430. |Bruxellen-, 


Rhenanus 1390. Viennen- m 


1750. 


i Conítanti-| - fis 160r. 
nopoli- | Mediola- 

tanüs |3r40o.| menlis |2649. 

Minor i261. 


— cc lu mod 


Id quod ex originaria cujufcunqué pedis exa&ta 
menfura refolvendum foret. Priorem tamen. pedum 
'xationem affenfüs communis omnium probat. 

379. Quemadmodum Pesyita ulna provarietate re- 

gnorum € urbium varia eft.Alexander ab Alexandro 
Cb) eam ita defcribit. Si ambas inguit explices ma- 


nis :& in longum protrahas, à pectore linea ducta. | 


ulna dicitur. ! 
Sunt quae ex pedibus 2, uti noftra--Vil- 
nenfis, Dantifcana, Rhenana, tefte R. P Reuff, funt 


quae ex guti Miennenfis perhibente R.P.Eroelich;&7 | 


funt, ulnae quae ex paucioribus vel pluribus "quam 3 
, pedibus componunturs quemadmodum. ulna Parifina 
-quàe eodem Bione tefte 3 pedibus. €? 8 digitis pari- 
finis conftat. ; 
380. Cubitus facit pedem cum dimidio. Eadem 
quoqué menfura eft PajJus communis. 
wg Orgía 


€ a J) Traite de la conflru&lion 4 principaux U[ages 
des infirumens a la Haye, 1723. p- 93. : 
| V Cb) lib: 2. cap: 29. Dierum Genialiut 


|. Tos 


4 


AZ 


efla 


| mini 
| ani 


| qua 


| Tt: 
legit 
par i 
redd 
kto y 
'terpt 
fpati 
meni 


CAP:XI.DE NONNUL; PRAX: CONCERN: T44 
Orgia 6 pedes alio nomine: F/exapeda. Gallis 
Toife. i 
Spitluma Eodem Alexandro. ab Alexandro tefte 
efl meufura mansi expanfae à magno: digito ad mi- 
nimum quantum, protenditur palmo. Sedfi pollicens 
| dantüm explices EF indicem, Lichas nuncupatur. 
(ogg Fuére etiam. Romanorum menfirae ViajIter 
& actus, /ter effe conftitit( ait Jaudatus Alexander): 
. jus eundi per fundum alienum hominis tantum. 

"tiun hominis & jumenti. jam hominis jumen- 
| ti & vehiculi. Via inporretfo 8, in anfralin 16 pe- 
des lata erat. EER 

Iter pedes 4 tantùm latitudinis. AGtüs duplex; fim= = 
plex ftilicet, & quadratus. j 

Simplex, pedes, 4 latitudinis longitudinis vero pe~: 
Ides 220 habebat. 

Quadratus, quiin longitudinem EF latitudinem 20 * 
pedibus ierminabatur, Is ipfe quadratus aus alio 
nomine "Plethrum audiebat. Unde duo tales atus 
Diplethrum. 

. 382- jugerum tantum terrze fpatium, quod jugo 
| | boum-uno die exarari potir. longum fuit 240 latum 
`| vero zo pedibus. ktaqué Daplethrum, (ive .2. actus « 
| quadrati faciebant.i. jugerum. : 
i ó Jugera < I. Stadium Aen 
8 Stadia ~ , r. Milliare Italicum . 
| ltaidem Alexander. ab Alexandro 1l. cit. 1d: quod 
legitdr x. Reg: 14 v. 14. 4n media parte jugeriquám 
par boum in die arare .con[vevit. Noftro idiomate 
reddit R.P. Wujek: Na gofowicy flaja, ktore gwyi 
ikto para wotòw na diei zorać. Confentiuntqué-In- 
tterpretes loci hujus. R., P. Sangius jugerum (inquit) 
fpatium eft in agro, quod uno die, quafi legitime di- 
menfo par boum arat. o 
383. Stadium quoqué varium fuit. Sexcentos pe- 
Erano ,K -des 


4 


145. ELEMENTA ARITHMETICJE, 


minores, jam majores. Stadium Ofympicum. Roma- 


nis pedibus 625 conftabat referente Plinio (d). 4- 1 
lexandrinum verd 720 Romanis pedibus perhibente | 


Weydlero (e) Hippicum 4, Dolichys x2 ftadia com- 
plectebatur. i 

Ægyptii Schaenis utebantur; quorum uni Hero- 
dotus 60 ftadia, Plinius veró 4o tantum tribuit. 


Per[arumParafanga 30 ftadiis contineri perhibetur; 


Romanorum menfura- in determinandis majoribus 


intervallis miliare fuit,quod etiam vocabant /apident, | 


inde fümpto nomine,quód fcilicet poft mille pafJus,feu 
ooo pedes columxías:viis in publicis erigerent. < 
484. Milliaris Germanici exactior quantitas ex 
his componitur. 
5 Pedesfaciunt x Pa[fum.fe: Geom: 
xas Pafas coz c Stadium 
8 Stadi x Milliare Ital: 
a Millaria Ital: x Leucum 
2 Lüne - Milliare Germ: 
6 V'orjfae Rufforum z etiam. Mill: Germ: 
585. Dividuntur milliaria in minora media & mae 
xima. Preecipuas communium milliarium. diverfitae 


tes fequens Tabula exhibet,quam ex R. P. Maigold: | 


defümpfimus. 


AMilliare Germanicum Continet Pedes Rhenanos | 


Commune i 20000 
Gallicum 15270 
Helveticum 26666 
Tralicum, €9- Turcicunm 5000 
Polonicum 19988 
Svecicum ! 30000 
Anglicum 5454. 


landicum a 
Hollandicun: 4000 Millia- 


Cc) No: Attic: 1. 1.c t. (d) Hift; natis 2.0.23. 
(c) In Geograph: Gen: 8. 4. 


des græcos tefte Gellio ( c) compleétebatur,fed jam ` | 


nes 
atq 
con 


AES 


mis 
nun 


CAP;XI.DE NONNULLIPRAX:CONCERN: 146 


Milliari Germanico maximo Pedes Rhenani paffim 
adnumerantur. 23716. 

386. Accuratius definitur mülliare per dimenfio- 
nes graduum terrze, cui uni 15 milliaria refpondent, 
atqué adeó cùm circumferentia terr .360 gradus 
complectatur, -Orbüita terrae erit 5400. milliarium 

,& S. 276. ) Unius ex his milliaris quantitas ex opti« 
, mis dimenfionibo ftatuitur pedum Parifinorum 22900 
| numeró rotundo, loco 22888. 

1 PROBLEMA. XLVIL 

387. Data. longitudine lineae in menfura £. g. 
Parifina 22900 pedumyimuenireeandem in tenfura alia 

| ^g. Noftra,cujus ad priorem datur ratio. 

RESOLUUTIO 

f Quoniam -Pes: Parifinus eftadnofttum ut 1440 
| 3d 1446 ( S. 377. ) inferatur ( $. 285. 2 


5 : & 2 doe 
1446 : 1440 — 29000 : 22804 or Erit pro- 
Linde milliare unum Orbitze terze 22804. cum dimi- 
dio fermé Pedum noftratium:($:386. ) 
CORQLLAREIUM fL 
388.Non abfimili modo alijs menfüris definita fpatia 
terrze five areæ inalia quavis menfura invenirentur. 
|e.g- Si quaeratur decempedæ Parifinze 100 quod de- 
| cempedas Viennenfes faciant. - 
| COROLLARIUM IL 
| 389.Quodfi quæratur e.g. Hexapedze Parifinæ rooo 
quot decempedasV ienuenfes faciant. Hexapedisin nu- 
merum pedum converfis;inquiruntur Pedes Parifini re- 
Ipondentes pedibus datarum Hexapedarum($.284.) 
qui tandem in decempedas convertuntur CS. cit & 
100. ) f 5 
4n nofiro'cafu roog Hexapedae Pärifinae facerent 


i83 $ Decompedas J'iennenfes. 
| K2 SCHO- 


347. ELEMENTA ARFIHMETICJE 


SCHOLIO N,. 


390. VARIA PONDERUM GENERA. 
"PONDERA MERCATORUM 


O '' Qentenarius Cetnar appenditxoo Libras 
Libra Funt 16. '"Uncias 
Uncia -Uncyá 2. Semuncias 
Semuncia £02 4. . Drachmas 
Drachma 4. . Denariolos 
Denariolus 2. Obolos 


391. PONDERA. AURIFABRORUM 
PRO ARGENTO 


Sclibra argenti five Marca i 
Grzywna appendit 16. Semuncias 
Semuncia 4. Drachmas 
Drachma 4. Denariolos 
Denariolus 2. Obolos ` 
PRO AURO: | 
Besaurifive Marca 24. Carattos — ' LOREL 
Carattus 4.. Grana Ha 
Granum E 3. Granula - l 
392. PONDERA PHARMACOP/EORUM | 
Libra-continet i2. Uncias . Hi 
Uneia «7 9. Semuncias |. Vi 
Semuncia 4- Drachmas ecce 
Drachma, 3. Scrupulos Ts 
Scrupulus 20. Grana pues 
Granum Pijperis granomediocri aequiparatur. | Ha 
393. Sequens tabula ex R. P. Mangold defumpta| 
librarum diverfitatem exhibet. qua. ratione feiülicet| 3 
reliquae à libra Hamburgenfi differant. | 
Hambur- 


TEX 


Hu. 
umptä 
Jeiltcet 


- 


i 


l 


Wo 


CAP: XL. DE NONNUL;PRAX:CONCERNEN: 148 


. Hamburgenfia ponda $ 112. Dantifci 


ir6. Rige- 

105. Lifabone 

104. Livorni 

106. uen in Hifp: 


100 98- 7 $1 Amftelodami, 
10155 Londini 
š P ondini . 
X03. - "Lipfjas d Hes 
us rolini 
fEquiponderant 


49 1 
93 197 Norimbergae- i 


22 
86-54 Vienne & Rae. 
3 A 
y pone 


129 s Vina E: 


Tabulae partem ad 100 pondo sis pon trinm 


reduximus inferendo e.g. pro Amftelodamenfi: 


Hamb:  Amfle: H. A. 


102 34 god —— T 29875 
394. Pro iban veró Pion zoftrae- cum 


| Hamburgenfi libra, fiquidem: 4 Berolinentia pondo 
, Vilnenfibus 5 aequivalent. Inferendum erat rm: 


Berol: © Hamb: B- 1 * 


I 
Aog T i09 LL 4 PE 2: & 2dó (S. 14,285-) 


53 


| Hamb: Vil H. V. 


a ; 38 
3 : 5 I2 roo : 129 33. 


S qud aduotaffe gro po cafibus Riiie efis 
CAPUT 


149 ' ELEMENTA ARITHMETICJE 
S es 
CAPUT TXI 
De Arithmetica calculatoria. : 
D E-FLNITTI.O. 
395. Arithmetica calculatoria eft, quae cha- | 
r:Qerum locó calculis utitur. In principiis | 
vero utraque convenit. 

a Hv bo pork fS I 

396. Calculorum di/pofitio ab imo furfum proce dit,ita 

ut inferiores calculi unitates fimplices defignent,füperi- | 

ores vero valoris augmentum decuplum exprimant. St 

Ho Y P o THES TS. 1L < F fun 

397. Numerus 5.unicó notatur calculó, gui lae- e 


vdin unttatum ita occupat, ut interjeumveliuguatur | nep 
fpatium. Zerorumvicem calculi, Jibi fuperimpofiti Jup- 
pieni aut calculus ab aliis diflin&us.In hac charta fiel- 
iula frgnabit-eyphrüs. 
PROBLEMA T A. 
398. Numerum quemcuüiqué e. g. 4680456. cal- 
culis defignare. x des 
RESOL; Inferius unitates, fuperius deinde Decades, 
centenarios &c. collocabis; ut Tabula exhibet, 


Milliones 0000. E 
Centenarii Mill: To a : pemet 
Decades:Millium o- 000 v. epe 
Millenarii- * , -| {Mul 
Centenari 5 0000 Nc 
Decades o 
ES Unitates o 0 
| 4680456 o 
ADDERE REN 
I. Caleulos ita difpone horizontaliter, ut ordi- 


yis ejufdem unitates fibi refpondeànt. Deinde 
ii. Quemadmodum in Arithmetica vulgari, abor- 


dine ! 


CAP: XII, DE ARITHM: CALCUL: 


150 
dine infimo initium operationis duces, & unitates de- 
| cadum ordini proxime fequenti per totidem calculos 
adiicies. 

Ex: gri Dentur fummandi, Erit [umma 


ocha- | o 00 
ipiis o oooo| * | ad rU 
oO 00 ' 0000 00 | 
s deal 600 |9 a 00 
itta | [9B | 438 1396.. 2o72 
peri- SUBTRAHEfR E. 
Wt. Solbes ad minuendi dexteram collocato otrmia à 


| fiuntut in Arithmetica communi. . Quodfi.imajor è mi- 
nori fübtrabendus, calculusex proxime fequenti ordi- 


lae- 


atur | nepro decade inferiori ordini adjungendus. 
Jup- "Minuendus| Subtrah jen: |Differen:: 
Aci. 


fil- 


000 o 0 o ð 
fal- Je oo o .000 lo 6000 
o o0 1 |, 090 
des Doo [s o jean leon 
x | -r peiin 
| MULTIPLICARE. 
Eodem modo multiplicatio peragitur, utin Arith- 
metica decadica $. 97. Facta veró fingula partialia 
s operando inventa uni eidem columnze addi iddi poftutit. 
Multiplican: | Multiplicat: | Fat: 1. Fact:2. Fac:tot:! : 
E 
vo 0000  * |o 
000 Q 00 jO OO o000 
o 000 o 00000 
Bono 00 -joo » o c o 
rdi. 2358- | 32^ ATI 6 (26740. 25 75456. =G 
Or« | ~ DVE i 


A 


í fr 1 & 
I5I ELEM:ARLITH:CAP;XII.DE ARITHM: CALCUL; _ | 
DIVIDERE — : 
Eadem lege dividuntur, ut $- roo. fcilicet 6.1n13 | Pag 
continentur bis &c. 4 z; i 
Divifor Dividen:| Quotus|2dum memb: ; Refiduum. 


= ; | D EO 
J dom è ] 


E 
dus 


ERRATA 
Lin: 
22. Conferir 
| 2. dimidium eft 
“g irrationalts 
294. patebatur 
15. (372) 
or, fxpeenim 
diverfis 
28. centenari 
20. & 
9. 38475. 
7. denominati- 
onem . 
13. Corollarium 7. 
. pofit 
9. Superparpar- 
ticularis 
rj. quartas fi 
2 


3 
5.91 [exponens fu- 
érit 5 erit8:3 


Oma 
to. pro anteceden 
te primze & 
pro confe- 
quente fe- 
cundae. ; 
25. A ad B &C 
18: P: Tpit 
deebees-p:t 


E Eo etiam A 


C 
S dg. cue» | «S.359.2 


quartas, fi x 


CORRIGE 


infertur 
duplum eft 
rationalis 
petebatur 


(32)4 
Sape enim idem diverfis 


centenarii 
&c, 
38476 


denominatorem. 


Corollarium rrr 
poffit 
fuperparticularis 


4 


€ PES 
Si exponens fuerit =F, 
LI 


I—- 


erit 8:5 z 


* 


pro antecedente fecundee, 
& pro confequente pri- 
mæ $ 


A&BadC 


Pique 
T:P-— tp 
Ergo etiam A —C 


(S126) 


Ij. 46 64. 

32. THEOREMA PROBEEMA | B 

19.QuadratumPartis II. QuadratumPartisl. 
.-4[|26.' 115610 115600 a. 

20. AB: BC AD:BC 

in (152) C142) 

ta. CS nr) (Sa57-) 


26. 70016 gri00;. 27.1094 gr- : 

: i ro à " 10 
28. 30)700( 2330. 40) 700 (2335 
16. ( $.403) (S. 313-2 
Fo ryan | DOS 303-) 

28. 2:471:1:235 0 aig -——1:235 
15. 3-758998 37599632 

I0. 3:5589875 -| 3:7589875 

T. o. 3679767 [2—0.3679767 
12. (9349: 339) CS 356. 332) 


k 4 
33. queefitum menfurarum 
236 161 


i7. 22804 2417 | 
I8. 22804 
t 


4 
T. IOI $3 


M 
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